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Feladatunk az 1975. évi Arany Daniel Verseny egyik feladatanak az altalanositasa, ez nalunk az 1596. szamu gyakorlat
volt. A specidlis eset megoldasa két 1lépésbdl allt (megtalalhato e szam 72. oldalan): el6szor belattuk, hogy egyéltalan
van megoldas, majd megmutattuk, hogy ha egy gydk van, abboél kiindulva végtelen sok is megadhato. Az utobbi
igazolasa esetiinkben majdnem sz6 szerint megismételhets: ha (1) -nek zq, zo, ..., y gyOke, és s a p1, p2, ..., Dk, @
szamok kozos tobbszorose, akkor (1)-et tetszéleges a természetes szam s-edik hatvanyaval szorozva kapjuk, hogy
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Mivel itt a zar6jeleken beliil természetes szamok allnak, valoban ijabb megoldast kaptunk, és mivel a tetszéleges volt,
az igy nyert megoldasok szama valéban végtelen.

Elég tehat (1)-nek egyetlen megoldasat megtalalni. A specialis esetben azt hasznaltuk fel, hogy két egyenl kitevsjd
2-hatvany Osszege is 2-hatvany. Mivel most k& db hatvany 0sszegének kellene egy Gjabb hatvannyal egyenlének lennie,
termeészetes Otletnek latszik a megoldast a k szam hatvanyai kozott keresni. A k° hatvany egyben pi-edik, po-edik, . . .,
pr-adik hatvany is, ha s a p1, po, ..., pr szamok tobbszorose, és mivel k*-t k-szor Gsszegezve k*Tl-et kapunk, elég azt
biztositani, hogy (s + 1) oszthato legyen g-val.

Jeloljik a pi1, po, ..., px szdmok legkisebb kozos tobbszordsét p-vel, feltevésiink szerint a p, ¢ szdmoknak nincs
1-nél nagyobb ko6zos osztojuk. Osszuk el a

P, 2p, 3p, ..., (@—1)p

szdmokat g-val, és jeloljik a kapott maradékokat ri-gyel, ro-vel, r,_1-gyel. Ezek mind kiilonb6z6ek, hiszen ha r; = r;
volna, ¢p — jp oszthat6 volna g-val. Mivel p és ¢ relativ primek, egyik maradék sem lehet 0, valamelyik koziiliik tehat
(¢ — 1)-gyel egyenls. Van tehat p-nek olyan tObbszorose, amelyik g-val osztva (¢ — 1) maradékot ad, ha tehat ezt a
tObbszorost valasztjuk s-nek, az
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szamok természetes szamok, és (1) egy gyokrendszerét adjak. A feladat allitasat ezzel bizonyitottuk.
Baksai Robert (Gy6r, Révai M, Gimn., III. o. t.)

Megjegyzés. Nem vezetne célra, ha most is 2-hatvanyokat akarnank hasznélni. Annyi azonban lathato ezen az uton,
hogy a feladat feltétele nem sziikséges ahhoz, hogy (1)-nek végtelen sok megoldasa legyen. Mint lattuk, ehhez elegendd,
hogy (1)-nek egyaltalan legyen megoldéasa. Mivel pedig 2* 4 2* + 2° = 2% (1)-nek akkor is lehet megoldasa, ha a p;-k
nem mind relativ primek g-hoz.



