Felvéve a BC = a oldalegyenest, nyilvanvald, hogy az A cstcs az ezzel parhuzamos, téle m, téavolsidgban haladé g
egyenesen lesz, az AC oldal D felez6pontja pedig, amelyre BD = s, az a és g kozott, t6liik egyenld tavolsagban haladd
f egyenesen. Ma még az f-en tetsz6legesen megvélasztott D koriili s, sugara korivvel kimetssziik a-bol B helyzetét,
hossztusagadatainkat felhasznaltuk.

A BAC sz6g egyszersmind a DAB haromszognek is szoge, pontosabban a DB szakasznak A-bol, a g egyenes
valamely pontjabol vett latdszoge. Tekintsiik ezért DB-nek a g-t metsz6 latokoriveit kiilonbozs 1atoszogek mellett,
legyenek egy ilyen iv i és g-vel kozds pontjai A’, A”. Az A’-bél és A”-b6l vett 1atoszogek nem lehetnek maximalisak
(ezek egyenlSk, mert ugyanazon a partjan vannak a BD egyenesnek), hiszen az A" A” hir egy tetsz6leges P pontjara
—a BP egyenes és az A" A” iv kozos pontjat Q-val jeldlve — a kiils6 szog tétele alapjan (1. abra)

BPD< = BQD<+ PDQ<« > BQD< = BA'D<«.

1. dbra

Eszerint a latoszog csak a B-n és D-n atmend, g-t érinté korok Ap, ill. Ay érintési pontjaiban lehet maximalis.

Ilyen kor a BD egyenes mindkét partjan varhato, megszerkesztésiikhoz mindjart felhasznalhatjuk az el6bbi i-t
tartalmazo k kort. Legyen ugyanis a BD és g egyenesek metszéspontja S, igy ismert tétel szerint SA? =SD-SB (j =
1, 2), azaz SA; az SB, SD szakaszok mértani kozépardnyosa, és ugyanezen feltétel szerint SA; hosszat megadja
béarmely, a B, D pontokon dtmend kérhoz S-bél szerkesztett érintészakasz hossza. Eszerint megszerkesztve, az S-bél
a k-hoz huzott érintSk egyikét — érintési pontja legyen T —, az S koriili, T-n dtmend kor kimetszi g-b6ol Aj-et és Aa-t.
Ezekbdl a haromszog hatralevs csicsanak Cq, Cy helyzetét a D-re valo tiikkrozéssel kapjuk.
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2. dbra

Az el6z6ek azt bizonyitjak, hogy a g-n halad6 pontbol a BD szakasz latoszogének Ai-ben vagy As-ben van ma-
ximuma. Ugyanis SA" - SA” = SA2 miatt valamelyik érintési pont az A’ A” kozott van és jatszhatja P szerepét. Az
viszont, hogy a BA1 D és BAs D szogek koziil melyik a nagyobb — hiszen nyilvan ezt keressiik —, kiilon kell eldonteniink.

Nyilvanvaléan egyenls e két szog, ha BD mer6legesen 4ll g-re | azaz ha s, = %) , de igy BD szimmetriatengellyé va-

lik és a két megoldés ugysem szamit kiillonbozének. Maskiilonben valasszuk ugy az indexeket, hogy A1.SD< < A2SD<
legyen, megmutatjuk, hogy igy BA; D< > BAsD<. Valoban, As-nek a BD tengelyre valo A tiikorképe g-nek D-t nem
tartalmazo6 partjan van, igy az Ab, B, D pontokkal meghatérozott kor két pontban metszi g-t (a BD-vel parhuzamos



Ay Al egyenes két partjan), igy a BA,D< = BA>D< nem lehet maximalis, hiszen A; rajta van azon a hiron, amit g
e korbdl kimetsz.

Nyilvanvalé az eddigiekbdl, hogy feladatunkbol a legnagyobb BAC' szogre vonatkozo rész megoldhatosaganak
egyetlen feltétele s, > E, és ekkor a megoldas egyértelmd.

A legkisebb BAC' szogre vonatkozd részre valaszunk: ilyen haromszog nincs, hiszen amig A # S5, addig A helyére
(amennyiben A a fenti SA; szakaszon van) az AS szakasz egy bels6 A’ pontjat véve, BA'D< < BAD<; ha viszont A
azonos S-sel, akkor a hdromszog elfajul egyenesszakassza, az m, magassig értelmét veszti.

Megjegyzés. Az S A; mértani kozép természetesen mashogyan is szerkeszthetd, tobbek kozott a nyilvanvalo
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Osszefiiggésbdl is.



