I. megoldas. Helyezziik el koordindta-rendszeriinket agy, hogy a parabola cstcsérintGje az = tengellyel, a parabola
tengelye az y tengellyel essék egybe, az egységet pedig valasszuk meg gy, hogy a parabola fékuszanak két koordinatéaja
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Fl0, 1 legyen. Ekkor a parabola egyenlete: y = 22, vezéregyeneséé y = ——.
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Igy a parabola tetszdleges két pontjanak koordinatai Py (w1, x3), Pa(z2, 23). A Pi, P, pontokra illeszkedd egyenes
meredeksége

v} — a3
my = =x1 + 22.
Ty — X2

Irjuk fel az F-en atmend, PP, egyenesre meréleges egyenes egyenletét. Ha my # 0, akkor e meréleges egyenes

1
meredekségét mo-vel jelolve igaz, hogy my - mg = —1, azaz my = — e Az egyenes az y tengelyt az F(O, Z)
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pontban metszi, igy egyenlete:
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A @1, ill. Q2 pont koordinatéai: (wl; _Z>’ (xg; _Z) és a (Q1Q2 szakasz felezGpontja: Q(#, _Z) Ezekre a
koordinatakra teljesiil (2), tehat az allitas igaz, ha my # 0.
Ha my; = 0, vagyis z1 = —x2, akkor a P; P, egyenes parhuzamos az x tengellyel, igy a ra meréleges egyenes

parhuzamos az y tengellyel. Mivel F' illeszkedik az y tengelyre, ezért ez az egyenes maga az y tengely. A Q1, Q2
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szakasz felez6pontja ekkor a (0, Z) pont, vagyis ez a pont az y tengelyen van, ezért az allitas akkor is igaz. Ezzel a

bizonyitando allitast x1, xo minden értékparjara bizonyitottuk.

II. megoldas. A parabola definiciojabol kovetkezik, hogy Py@Q1 = Py F. Tekintsiik a P, kozéppontu Pi F' sugard
kort! A P P, egyenes e kornek szimmetriatengelye, ezért a kor barmely pontjat tiikkrozve ra, e koron levsé pontot
kapunk. Tiikrozziik F-et P Po-re, a (t6le nem feltétleniil kiilonbozo) tiikorkepét jeloljiik F'-vel.
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Igy P F' = P\ F, és F' rajta van a P, Py-re merdleges, F-re illeszked egyenesen. Ennek az egyenesnek, és a parabola
vezéregyenesek metszéspontja legyen Q. (Q csak akkor nem létezne, ha e két egyenes parhuzamos lenne, azaz P P
merGleges lenne a vezéregyenesre, ez azonban lehetetlen, mert barmely, a vezéregyenesre meréleges egyenesen csak egy
pontja van a parabolanak.)

Ekkor Q-nak a korre vonatkozé hatvanya: QF' - QF = QQ3. Hasonléan a P, kozéppontt, F-en dtmend korre
vonatkozo hatvany: QF' - QF = QQ3, azaz Q1Q* = Q2Q?, ami ekvivalens az allitassal.



