Az allitast a koordinatageometria eljarasaival bizonyitjuk. Valasszuk koordinata-rendszeriink tengelyeit és hosszu-
sdgegyseégét ugy, hogy p1 egyenlete a kovetkezs legyen:

(1) y = a2,
Ekkor ps egyenlete, a szimmetriatengelyek parhuzamossaga alapjan
(2) y = qx’® +re+ s,

alaku, ahol a ¢(# 0) allandot pa (geometriai) paramétere hatarozza meg, az r, s allandokat pedig po-nek pi-hez képest
elfoglalt helyzete.

Az A, B pontok x4, xp abszcisszéi az (1), (2) rendszerbdl a
(3) (g— Dz’ +rz+s=0
egyenlet gyokei, ahol — mivel A és B léteznek és kiillonbozdk —
q—1#0, r*—4(q—1)s>0,
és ekkor a gyokok és az egyiitthatok kozti ismert Gsszefiiggés alapjan
(4) (¢ = D(za+zp)=—r

Jeloljiik még az M;, N; pont (i = 1,2) abszcisszajat rendre m;-vel, n;-vel, igy a ps haregyeneseként az MyNo

egyenes iranytangense
5) (gm3 +rmg + s) — (qgn3 +rng + s)
Mo — Ng

= q(ma + na) + 1.
Ebbél agy kapjuk M; Ni-nek, a p; hiregyenesének irdnytangensét, hogy a 2-es indexeket 1-esre cseréljiik, mésrészt
(2) és (1) Gsszehasonlitasa alapjan ¢ = 1-et és r = s = 0-t irunk:
(6) my + ni,
és a feltevések alapjan azt kell megmutatnunk, hogy e két irdnytangensbdl képzett
(7) D =g(ma+n2)+r—(mi+n1)

kiilonbség értéke 0.

Hasonléan szamithatjuk ki mas szereplé hurok irdnytangensét is: az AM;, AMs egyenesek meredekségét példaul
ugy kaphatjuk meg a fenti eredménybdl, ha Ny, illetve Ny szerepét az A pontnak adjuk at, vagyis (6)-ban nq, illetve
(5)-ben ng helyére x 4-t irunk. Ez a két meredekség egyenld, hiszen az A, M7, My pontok egy egyenesen vannak, tehat
a kiilonbségiik 0:

(8) g(mo+xa)+7r—(m+xa)=0.
Ugyanigy, B-t véve M, és M helyére, az egybees6 BNy és BN, egyenesek irdnytangenseinek egyenléségébdl
(9) g(xp+n2)+r—(zg+mn1)=0.
Vonjuk le (7)-b6l (8)-at és (9)-et
D=—(¢g—1)(xa+zp)—1
errdl pedig (4) alapjan latjuk, hogy értéke valoban 0. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Megjegyzés. A (4) Osszefliggéssel latszolag nem hasznaltuk ki teljes mértékben, hogy x4 és x5 a (3) egyenlet gyokei,
ti. szorzatukrol fel sem irtuk a (g — 1)xaxp = s Osszefliggeést, ami a (3)-mal egyiitt egyértelmi lenne a gyokoknek
képlettel valo felirasaval. Azonban (8) és (9) megallapitasaban szoban hasznéltuk fel, hogy pl. A jatszhatja Ny és Ny
szerepét.



