Jeloljiik a BC, BA &tmérsji kort rendre ka-val, kco-vel, és legyen egy, az elGirdsnak megfelels, F' koriili kor k.
(Az utobbi minden haromszogben lehetséges, hiszen k4 és ko két kiilonboz6 pontban metszik egymaést.) Legyen a
ka, k korpar egyik kozds pontja P, és tekintsiik a PB egyenesnek kc-vel valo, B-t6l kiilonb6zd P’ metszéspontjat.
Azt mutatjuk meg, hogy P’ rajta van k-n.

Thalész tétele alapjan PB-re merdlegesen all PC is, P’ A is, tehat PC és P’ A egy trapéz parhuzamos oldalai, AC
pedig vagy atloja ennek vagy széara. (Az abra k-nak egy maés, k* helyzetét is mutatja; k és P esetében atlo, a k* és P*
esetében szar az AC szerepe. Ha P éppen C-ben van, akkor PC-n k4-nak C-beli érintGje értends, hasonléan értendd
P'A, ha P" az A-ban adodik, ezekben az esetekben derékszogii haromszog adodik a trapéz helyett.) Igy az F-en at
PB-re allitott m mer6leges a trapéznak koézépvonala, tehat merdlegesen felezi a PP’ szakaszt, hiszen ez is atloja vagy
szara a trapéznak. Eszerint P'F = PF, P’ a k-n is rajta van, amint allitottuk. Igy P’ a k, ko koroknek kozos pontja,
és a k-n levé P, P’ pontpar megfelel a feladat allitasanak.

A k4, k korok P-t6l kiilonbozs Q kozds pontjihoz ugyanigy adodik parként ko-nek és k-nak egy kozos Q' pontja.
Csak azt kell még belatnunk, hogy Q' és P’ kiilonbozok. Ez abbol adodik, hogy a PB és QB egyenesek kiilonbozok,
mert egy egyenesnek nem lehet 3 koz0s pontja egy korrel. (Akkor is kiilonb6z6 PB és @B, ha k atmegy B-n, vagyis
P és @ egyike maga B, hiszen pl. Q = B esetén QQB-ként k érintSje veends.) Azt is kaptuk, a feladat allitdsanak
kiegészitéséiil, hogy a metszéspontparok egyik eleme mindig k4-hoz, masika a kc-hez tartozik.

Az F pont és ka, ko kozéppontja az ABC haromszog kézépharomszogének cstucsai, B-vel kiegészitve paralelog-

|BA — BC|

ramméat adnak. Ebb6l adodik, hogy k sugardnak nagyobbnak kell lennie -nél és kisebbnek kell lennie

BA + BC
L—nél. Ha a sugar egyenlS barmelyik mondott korlattal, akkor k egyidejden érinti k4 és ko mindegyikét. A

két ilyen érintkezési pont kivételével k4-nak minden pontja szerepelhet P-ként (Q-ként), és kc-nek minden pontja
adodik P’-ként (Q'-ként). (Egyébként k4 és ko szerepe nyilvanvaléan folcserélhetd.)



