(1) t=0"+r*—d.

Jeloljiik a haromszog csicsait, szogeit, oldalait, keriiletét a szokdsos méddon, a beirt és a koriilirt korok kozéppontjat
O-val, K-val, ezeknek az AB egyenesen levs vetiiletét Op-gyel, Ki-gyel. A d = OK téavolsagra Pitagorasz tételébsl
kapjuk, hogy

d*> = (00, — KK1)? + 01 K2,

Itt KKy =1 cosy, és AO;=s—a, AK; = — miatt
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Ezek szerint (1) jobb oldalanak az értéke
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92+r2—d2_92+r2—(g—rcos~y)2—< 2a) _29rcos7+r2sin2~y—< 2a) =
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= 2¢rcosy + gab(l — cos7),

2 _ a® — b® = 2abcos~. Ismeretes, hogy o0 =

®» |+

c 1
hiszen rsiny = 2 és c , b= §ab sin~y, ezek alapjan (1) ekvivalens az

1 b 1
—absiny = aor sin~y cosy + —ab(1 — cos~),
2 s 2
vagyis
(2) (siny + cosy — 1)(sin + sin 8 + siny) = 2sin~y cosy

Osszefiiggéssel, hiszen
— =sina +sin 8 + sin~.
r

Vegyiik még észre, hogy
2sinycosy = (siny + cosy — 1)(siny + cosy + 1),

ennek alapjan kapjuk, hogy (2) ekvivalens a
(3) (siny + cosy — 1)(sina +sinff —cosy—1) =0

Osszefiiggéssel. Itt az elss tényezs értéke akkor és csakis akkor 0, ha v = 90°, hiszen 0 < v < 90° mellett siny+cosy > 1,
ha pedig 90° < v < 180°, akkor siny < 1 — cos~v. A maésik tényez6 igy alakithat6 at:

sina+sinﬂ—cosv—1:2sina+ﬂcosa;ﬂ—
—2c0521=2cosl cosa_ﬁ—cosl .
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Itt az els6 tényezd értéke mindig pozitiv; a masodik pedig akkor és csakis akkor lehet 0, ha | — 3| = v, azaz ha vagy
a = 90°, vagy 8 = 90°. Allitasunkat ezzel bebizonyitottuk.



