a) Megmutatjuk, hogy a két kockéarol az a 6-6 él, amelyek nem futnak be a kozos tengely végpontjaiba, paronként
felezi egymast. Ennek alapjan konnyen felbonthatjuk az egyiittesen kitoltott teret is és az alakzat felszinét is egyszertien
szamithato térfogatu, illetve felszind részekre.

Legyen egy kocka alaplapja ABCD, egyik oldallapja BCGF, a BF él felez6pontja P, a BC, C'D élé Q, illetve R.

Ezek mindegyike egyenld tavolsdgra van A-tol is, G-t6l is, mert a tavolsag egy-egy olyan derékszogi haromszog
atfogoja, melynek befogoi 1 és 1/2. Ugyanez all a tovabbi 3, sem A-ba, sem G-be nem befut6 él felezGpontjara; az
atfogok hossza r = \/5/ 2. Igy a 6 felez6pont rajta van az A és G koriili 7 sugaria gombok feliiletén és metszésvonalan,
ami egyszersmind az AG = v/3 testatlo felezé merdleges sikjaban is benne van, tehat kor. Ennek O kozéppontja felezi
AG-t, sugara pl. az AQO derékszdgii haromszoghsl v/2/2. Ugyanekkora 2-2 egymas utéani felezGpont tavolsaga, pl. a
BCGF lapban QR. Ezek szerint a 6 felezépont egy korbeirt, egyenls oldala idomnak, szabalyos hatszognek csicsait
alkotja, POQ< = QOR< = 60°.

Ha most a masodik kockat az eddigib6l AG koriili 60°-os elforditassal szarmaztatjuk, akkor P atjut Q-ba, Q pedig
R-be, tehat BF 1j helyzete felezi BC-t, BC' 4j helyzete C'D-t stb., amint allitottuk.

Messiik le az eredeti kockabol az APQ, a GQR, ... sikkal a B, a C cstcs koriili, 1/2, 1/2, 1 éld derékszogi
tetraédert, és A-t, G-t kivéve a kocka tovabbi 4 cstcsanak is az ilyen ,kornyezetét”. A visszamarado test szabélyos
hatoldala kettSs gula (bipiramis), ez a kocka elforditdsa utan az 4j helyzetben is benne van, a két kocka belsejének
kozos része. A lemetszett — de tovabbra is odatapasztott — 6 tetraéder viszont az eredeti kockan kiviilre jut, pl. az
APQB tetraéder az AQRB'-be, és B'-t az ABCD lap — illetve ennek AQR részharomszdge — elvalasztja a kockatol.

b) Eszerint a keresett térfogat a kettGs gula és 12 kis tetraéder térfogatanak osszege, masképpen az eredeti kocka
és 6 kis tetraéder térfogatanak Osszege:
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A felszin pedig a kis tetraéder 3 derékszogi lapteriilet Osszegének 12 szerese:

1 1 1 15
F=12|-+-4+-)=— il b0 .
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Megjegyzés. Erdekes, megegyezés, hogy alakzatunk térfogata is, felszine is 1/4 résszel nagyobb, mint az eredeti
kockaé.
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