Az n konyvet n! kiilonb6z6 modon rakhatjuk fel a polcra. A kedvezd esetek Osszeszdmolésa érdekében képzeletben
kotozziik Ossze felrakas el6tt a kedvenc konyveket. Az igy kapott egységet a tobbi (n — k) konyvvel egyiitt Gsszesen
(n — k + 1)! kiilonb6z6 sorrendben tehetjilk a polcra. Osszekotés el6tt a kedvenc konyvek sorrendje k!-féleképpen
alakithato ki, tehat a kedvezs esetek szama k!(n — k + 1)!. Igy a keresett valoszintiség:

kl(n —k +1)!

P(k) = n!

Ez eggyel egyenl6 — tehat maximélis —, ha k = 1, vagy £ = n. A minimum helyének meghatarozésa érdekében
vizsgaljuk meg, melyek azok a k értékek, amelyekre P(k) > P(k + 1). Mivel

P(k) El(n —k+1)! n—k+1

Pk+1) (k+DIn—k!  k+1 "~

P(k) akkor és csakis akkor nagyobb P(k+ 1)-nél, ha (n—k+1) > (k+ 1), azaz ha 2k < n. Ha 2k = n (ami csak paros
n mellett fordulhat el§), akkor P(k) = P(k + 1), ha pedig 2k > n, akkor P(k) < P(k + 1). Ha tehat n paros, akkor

n+2

értékek minimalisak, ezt kovetGen P(k) monoton nd. Ha pedig

k= g—ig P(k) monoton fogy, a P (g) =P

1
értékhez tartozik. Kézben azt is belattuk, hogy P(1) > P(2) és P(n — 1) < P(n),

tehat a k = 1, n értékeken kiviil mas maximalis érték nincs.
Kivételt képeznek az n = 1, n = 2 esetek, hiszen ekkor csak egy, illetve két egyenls P(k) értékiink van, tehéat szélsé
értékrsl nem beszélhetiink.

n
n paratlan, a minimuma k =

Bidsi Imre (Gyor, Czuczor G. Bencés Gimn., III. o. t.)

Megjegyzés. Nem beszéltiink a k = 0 esetrol, ha ezt is megengedjiik, P(k) értéke itt is maximalis. Tulajdonképpen
az is vitathato, hogy k = 1 mellett a kedvenc konyveink,egymas mellé” keriilnek-e. A feladat szévege inkdbb a k > 1
feltételt sugallja, ekkor természetesen n > 1, és csak k = n mellett van maximum.



