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Szorozzuk meg az (1) alatti Osszegek tagjait az el6ttiikk 4llo binomidlis egyiitthatoval, és tekintsiik mindegyik

csoportbodl az i-edik szorzatot:
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Ezek a kifejezések a binomiélis tételre emlékeztetnek, ennek alapjan az 6sszegiik konnyen meghatarozhato:
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Ezeket a szamokat kell az ¢ = 1, 2, ..., n értékekre venni és 0sszeadni:
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Tehat az (1) alatti kifejezés értéke (n + 1)F — (n +1).

Megjegyzés. A megoldas utols6 atalakitasa szavakkal igy mondhatoé el. Tekintsiik 1-t6] n-ig mindegyik természetes
szamra a nala eggyel nagyobb szadm k-adik hatvanyanak és az illet6 szam k-adik hatvanyanak a kiilonbségét, és adjuk
Ossze ezeket a kiilonbségeket. Ezt az 0sszeget ugy is megkaphatjuk, hogy el&szor 6sszeadjuk a kiilonbségek elss tagjait,
majd levonjuk beléle a masodik tagok Osszegét. Az elsG tagok Gsszege nem mas, mint 2-t8l (n 4 1)-ig a természetes
szamok k-adik hatvinyainak az Osszege, a masodik tagok Osszege pedig 1-t6l n-ig a k-adik hatvanyok Osszege. A
kiilonbségiikbol tehat minden kiesik, csak a szélsé tagok maradnak: (n + 1)* — 1.

Azt is mondhatjuk, hogy ha a kiilonbségeket egymas utan irjuk:

28 —1") + (3" —2") + ..+ ((n+1)F —nF),
majd megcseréljiik a tagok sorrendjét:
(—1F+28) + (=2 +35) + ..+ (= nf + (n+ 1)F),

akkor a szomszédos parokban egymas mellé keriil6 tagok algebrai 0sszege 0, a teljes Osszeg Osszecsuklik, mint egy
harmonika, és marad a széls6 tagok kiilonbsége.



