I. megoldas. Kounyt latni, hogy ha (xo, yo) egy megoldasa (1)-nek, akkor (—xg, —yo) is megoldas, ezért elég
megkeresni azokat a megoldasokat, amelyekben y > 0 (hiszen y = 0 tgysem megoldés). Tekintsiik y-t egyel6re para-
méternek, igy a

222 — 17yx + (8y> +423) =0

egyenletbdl
1
(2) v=1(17Ty+ VD),

ahol D a diszkriminanst jeloli:
D = 289y* — 8(8y? 4 423) = 225y — 3384,
ennek egy z egész szam négyzetének kell lennie, masrészt (2) zarojelében 4-gyel oszthatoé szamnak kell adodnia. Igy

225y2 -2 = (16y — 2)(15y + 2z) = 3384 = 23.32. 47,
tehat 15y — z = dy és 15y + z = do egymadsnak a 3384-re nézve kapcsolt osztoi:

15y —Z = dl,
15y + 2z = da,
és innen, figyelembe véve (2)-t is:
_di+ds Zﬁdz—dl
30 0 T2 7
o dy + 16d> 1 _ 16d, + ds

1
:—1 :—1 —
pi= (T +2) = SRy = 2Ty - 2) =

z miatt di-nek és dao-nek egyez6 parossadgunak kell lennie, vagyis mindkettének parosnak. y miatt pedig mindket-
tének 3-mal oszthatonak kell lennie, hiszen ha egyikiik nem oszthato vele, akkor a masik 3%-nel oszthato, igy pedig
d1 + d2 nem oszthaté 3-mal. Eszerint d; és da oszthatok 6-tal és tovabbi tényezgik csak a 3384 : 62 = 94 = 2 47 szam
tényez6ibdl valaszthatok. Erre két lehetGség van (hiszen di, do egyezd elGjeliek, és y > 0 miatt pozitivok):

we {0 20 e {020
2 = ) 2 = .
(folcserélésiik csak z elGjelét valtoztatna meg, ami lényegtelen).
A masodikbol y nem egész; az els6bdl

y=19, 2=279, x; =11, 22 nem egész,
ennélfogva (1)-nek csupan két megoldasa van egész szamokban:

r=11, y=19 és x=-11, y=-—19.
II. megoldas. Megprobaljuk szorzatta alakitani az ismeretleneket tartalmazo tagokbol allo kifejezést. Hatarozatlan
egyiitthatokkal kisérletezve a kivant

22% — 17zy + 8y* = (Ax + By)(Cz + Dy)

azonossagbol az egylitthatok 6sszehasonlitdsa alapjan az

AC =2, BD =8, BC+ AD = -17
egyenleteket kapjuk. Ezek szerint a BC, AD szamok szorzata 16, 0sszegiikk —17, vagyis e szorzatok kielégitik a

224172416 =0

egyenletet. Igy BC, AD koziil az egyik —1, a masik —16. Az AC = 2 szerint pedig — ha az egyiitthatokat az egész
szamok kozott keressiikk — A és C koziil az egyik 1, a masik 2. Ha A = 2 és C' = 1, akkor AD mar csak —16 lehet, tehét
D=-8¢é B=-1.

A szorzatté alakitas utan kapjuk, hogy (1) ekvivalens a

2z —y)(8y —x) =9 -47
egyenlettel. A bal oldal két tényezGjének a kiilonbsége (9y — 3x), ami oszthaté 3-mal, igy a jobb oldalnak csak két
felbontésa jon szoba: 3 - 141 és (—3) - (—141). Ha altalaban
2v—y=U és Sy—z =1V,

akkor
SU+V U+2V
x = , Y= .
15 15
Mivel 141 + 2 - 3 nem oszthato 5-tel, U = +141 nem vezet egész megoldasra. Ha viszont U = £3, akkor x = 11, y = 19
vagy ¢ = —11, y = —19, tehat ez a két szdmpéar az 0sszes megoldas.




