(1) 1+ sin? cz = cos .

Latjuk, hogy az x = 0 szam tetszlleges c-re megoldasa az egyenletnek. A feladat tehat azt megéllapitani, hogy
mely c értékekre nincs az egyenletnek 0-to6l kiillonb6z6 megoldasa.
Mivel sin® cz biztosan nemnegativ és cos # maximalis értéke 1, azért (1) csak abban az esetben teljesiilhet, ha

2

sin“cx=0 és cosz=1

egyszerre fennall, vagyis

(2) cr = km, ahol k egészszam

(3) x =2mm, ahol m egész szam.

Amennyiben van az egyenletnek 0-t6l kiiloub6z6 megoldasa, akkor (3) szerint m # 0, és (3)-at (2)-be téve kapjuk,
hogy

(4) C=5—»

azaz c raciondlis szam. »
Ha viszont ¢ raciondlis szam, akkor az egyenletnek van nem nulla megoldasa is: ha ¢ = =, akkor x = 2¢gn kielégiti
q

az egyenletet (¢ # 0, hiszen ¢ nevezGjében szerepel):
.o P . ) 1
1+sin (—Qqﬂ') =1+ sin*(2pm) = 1 = cos(2¢m).
q

Igy azt kaptuk, hogy az (1) egyenletnek akkor és csak akkor van nullatél kiilonboz6 megoldasa, ha ¢ racionalis
szam. Ebbdl kovetkezik, hogy egyetlen megoldas pontosan akkor van, ha c irracionalis.
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