(1) ani1 = = (263 —a? + 3a, +1).
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1. Megmutatjuk, hogy a sorozat foliilr6l korlatos és szigoriian monoton névekvs. EbbdSl mar kovetkezik, hogy a
sorozatnak van hatarértéke
a) A sorozat feliilrsl korlatos, egy felsé korlatja 1/2. Ugyanis

1
(11:0<§7
1A
T Y
1/, 1 1 1 11 /2 3 (2 15 1
S T R P I ) g D |
4 5< 55T 5+> 5{52<5 >+2<5 >}+5 3%

hiszen a kapcsos zaréjelben allo kifejezés mindkét tagja negativ. Es hasonloan, ha valamely n indexre a,, < 2 akkor
ez a nagysagviszony oroklédik a kdvetkezd elemre:
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Upt1 = g(2afI —a? +3a,+1) = g{ai@an -1+ =(2a, — 1)} + £ 5<%
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hiszen a kapcsos zarojelben a negativ (2a,, — 1) kifejezést pozitiv szamokkal szoroztuk, majd sszeadtuk. Ezzel els6
allitasunkat bizonyitottuk.
b) A vizsgalt szamsorozat szigortian monoton névekeds. Ehhez azt kell belatnunk, hogy

An41 — an > 0.

Itt any1 helyébe (1)-et téve, azt kapjuk, hogy

1 1
3(20/?1 — G/i + 3an + 1) — ap = 5(20/71 - 1)(0/121 - 1)7

és ez pozitiv, hiszen mar tudjuk, hogy a,, < 1/2, igy a szorzat mindkét tényezsje negativ.
2. Eredmeényeink szerint (1) bal oldalanak hatarértékét A-val jelolve, jobb oldalanak hatarértéke (243 — A2 4+ 34 +
1)/5, tehat

A= %(2/13 — A% +3A+1).
Ezt 0-ra redukalva, a bal oldal tényez&kre bonthato:
(A-1)(A+1)(24—1) =0,

igy A értéke csak +1, —1 és 1/2 valamelyike lehet. Es mivel a sorozat minden tagja — mint lattuk — 0 és 1/2 kozé esik,
azért csak A = 1/2 lehet.
Kun Andrea (Szolnok, Verseghy F. Gimn. IV. o. t.)

Megjegyzés. Abrank az y = (22° — 2 + 3z + 1)/5 fiiggvénygorbét mutatja be a (—1; 1) intervallumban, errél
latjuk, hogy sorozatunk egymaés utani tagjai kozelednek (1/2)-hez.

!Lasd az 1869. feladathoz fiizott megjegyzéseket, K. M. L. 47 (1973) 130. oldal.
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Az y = x egyenes szerepe az, hogy as-nek az y tengelyen leolvasott értékét az egytolli nyilak mentén ,atvissziik”
az = tengelyre, ebbdl mint abszcisszabol olvassuk le ag értékét (kéttolla nyilak), és igy tovabb. Ez kés6bb mar ugy
segyszerisodik”, hogy csak a gorbe és az egyenes kozott lépegetiink a tengelyekkel parhuzamosan (a jelentését azonban
nem szabad elfelejtenil).

Hasonl6an lathato, hogy ugyanerre az eredményre jutunk a; helyett barmely olyan a}-bél indulva, amelyre —1 <
a} < 1. Ha a} = —1 vagy a} = 1, akkor a sorozat minden tagja —1, illetve +1, ha pedig |aj| > 1, akkor divergens
sorozatot kapunk.



