
A háromszög alkotórészeit a szokás szerint jelöljük. Mivel α és β hegyesszögek, azért A és B a C-b®l húzott

magasság C0 talppontjának két oldalán van, és CC1B∢ = ϕ < 90◦ miatt C1 az AC0 szakasz bels® pontja.

A küls® szög tétele alapján ACC1∢ = ϕ − α, és mivel az alakzat el®állításában a bet¶k szerepe iklikusan szim-

metrikus, BAA1∢ = ϕ − β, A1 a BC szakaszon van, és B2 a háromszög belsejében adódik. Továbbá az AC1B2

háromszögben AB2C1∢ = A1B2C∢ = β, az AB2C háromszögben B2AC∢ = π − ϕ− γ, és ezekkel

B2C =
AC

sin(π − β)
sin(ϕ + γ) = 2r sin(ϕ+ γ),

B2A = 2r sin(ϕ− γ),

ahol 2r az ABC háromszög köré írt kör átmér®je. Az utóbbiból iklikus bet¶serével

A2C = 2r sin(ϕ− γ).

Képezzük a következ® különbséget:

B2C −A2C = 2r(sin(ϕ+ γ)− sin(ϕ− γ)) = 4r cosϕ sin γ = 2AB cosϕ;

ez pozitív, tehát A2 a B2C szakaszon van. A iklikus bet¶sere adja, hogy C2 az A2B-n, B2 a C2A szakaszon van,

tehát az A2B2C2 = H2 háromszög B2-nél lev® szöge azonos az A1B2C∢ = β-val. Ciklikus serével A2C2B2∢ = γ,
tehát a vizsgálandó H2 hasonló az eredeti ABC = H háromszöghöz � A2 az A-nak megfelel® sús s i. t. �, és annak

a belsejében van.

Azt is kaptuk fent, hogy A2B2 = AB · 2 cosϕ, tehát H2 a H-nak (lineárisan) 2 cosϕ-szeresre kisinyített képe.

Ekkor pedig H2-nek t2 területe a H-nak t területéb®l 4 cos2 ϕ-vel való szorzással adódik. Evvel feladatunkat lényegében

megoldottuk.

Kifogás merülhet föl mégis, hogy t nem határozza meg egyértelm¶en a H-t. Ezt kiküszöbölhetjük úgy, hogy t
helyére beírjuk a területnek bármely meghatározó adathármassal való kifejezését, pl.

t2 = 2ab sin γ cos2 ϕ.

A H-nak legnagyobb szöge legalább 60◦, s mivel ennél ϕ nagyobb, azért 0 < cosϕ < 1/2, így a 4 cos2ϕ szorzószám

kisebb 1-nél. (Ez abból is adódik, hogy � mint már kimondtuk � H2 a H belsejében van.)

Ha ϕ tart a 90◦-hoz, H2 összezsugorodik a magasságpontra.
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