Jeloljiik a szoban forgd négyszog csucsait A, B, C, D bettvel ugy, hogy AB = a, BC =b, CD = ¢, DA = d legyen.
A konvexség alapjan az AC 4tld a négyszog belsejében halad, igy

ot = 21 + 2to,
ahol t; az AC'B haromszog teriilete, to pedig az AC'D-é. Marmost
2t1 < CLb, 2t2 < Cd,

és egyenlGség akkor és csak akkor all, ha az a és b, illetve ¢ és d oldal merélegesen all egymasra. Ezzel belattuk I
helyességét. (Itt a konvexségbdl csak azt hasznaltuk f6l, hogy B és D az AC-nek két oldalan van, vagyis ez all az I.-ben
Osszeszorzott a, b és. ¢, d oldalpéarokra is.)

Marmost ha 1.-ben az egyenléség érvényes, akkor B-nél is, D-nél is derékszog van, ezért B és D az AC atl6 mint
atmeérs folotti Thalész-koron vannak, tehat négyszogiink hirnégyszog.

A II. allitas csak abban tér el az L.-t6l, hogy benne — amahhoz képest — b és ¢ fel van cserélve. Ezt visszavezethetjiik
az L.-re. Vegyiik C-nek C’ tiikorképét a BD 4atl6 m felez6 merdlegesére, ekkor az ABC'D = N’ négyszdg egymés utani
oldalai a, ¢, b, d, és teriilete is ¢, hiszen CC’||BD, tehdt a BDC és BDC’ haromszogek egyenld teriiletiiek, és -t
barmelyikiikb6l a BD A haromszog teriiletének hozzaadasaval kapjuk, mert C' a BD-nek A-t nem tartalmazoé partjan
van a konvexség folytan, és ugyanott van C” is. Igy I.-bol kovetkezik a II. 4llitas. (Megjegyezziik, hogy az ABC' D-rél
nem tudjuk, hogy konvex, az AC’ 4tlé haladhat kiviil is, itt viszont, csak az volt a lényeges, hogy BD a belsejében
halad.)

Es ha azt tudjuk, hogy a IL. allitasban érvényes az egyenlGség jele, akkor az iméntihez hasonléan A, B, C’ és
D ebben a sorrendben egy kor keriiletén vannak, és ezen C is rajta van mint C’'-nek tiikdrképe a BD hur felezs
merdlegesére, ez ugyanis atmeérd. — Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

First Andrds (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. A feladat természetesen nem azt allitja, hogy hurnégyszogben ab+ cd és ac+ bd mindegyike megadna a
teriilet 2-szeresét; csak azt, hogy ha a hurnégyszogben két szdg derékszog, akkor a szemben fekvs derékszogeket bezard
oldalakbol képezett szorzatok 6sszege 2t. Mindkét képlet csak akkor helyes, ha a fenti C’ azonos C-vel, azaz b = c és
ekkor persze a = d is fennall, vagyis ha a négyszog hurdeltoid. (Ekkor viszont nem érdemes beszélni két képletrdl.)



