I. megoldas. A szamtani sorozatban szokasos jelolést hasznalva
ar =a+ (k—1)d, Ay = kgt*-1d,

A mértani sorozat Osszegképletének levezetésénél célszertinek bizonyult az Osszeget megszorozni ¢-val, s a kapott
két sorozat kiilonbségét venni. Probalkozzunk most is ezzel az Gtlettel. Szorozzuk meg, az S, sorozatot ¢?-nel, ami
1-t61 kiilonboz6 pozitiv szam, hacsak d # 0. (d = 0 esetben a sorozat szédmtani sorozatba megy &t, s ennek Osszegét
koénnyd meghatarozni.)

S, = ¢ +2¢*T + 37124 L gt
¢S, = qtd 4 9¢0+2d  3ga+3d 4 pootnd
A masodik 6sszeget az els6bdl kivonva, kiemelés utan kapjuk, hogy
Sn(l—q%) =q"(1+ "+ @'+ ...+ ¢ —ng™?).
A zéaréjelben levé mértani sorozatra az ismert Osszegezési formulat alkalmazva a kovetkezd kifejezést kapjuk:

q° 1- (qd)n d) q° d (n+1)d
Sy = —ng" | = ——=(1 - (n+1)¢"*+ng'" .
1—¢? ( 1— g (1— qd)z( ( ) )

Gyimesi Laszlé (Budapest, Piarista Gimn., IV. o. t.)

II. megoldas. Vezessiik be a kdvetkezs tovabbi jeloleseket: ¢@ = z és ¢* = r, ekkor

Sp=r+2rz+3re® +.. . +rnz"t =r(1+22+ 322+ .. +na"t).

Az az észrevétel, hogy itt a kak—t tag az zF-nak a derivaltja, azt jelenti, hogy az 1+ 2x +32% +... +na" !

a P(x) =z +x* + ...+ 2" 6sszegnek a derivaltja. Ennélfogva a

0sszeg

n+1

T — X

Plx)=z+2>+.. . +2" = p—
azonossag alapjan (hacsak = # 1) az Osszeg derivaltja egyenlé a jobb oldalon allo kifejezés derivaltjaval. Ismert
derivélasi szabalyok alapjan

4D 1)@ 1) = (" —2)  1- (n+1)a" + na"t!

- (1)’ - -a"

Ezt r = ¢®-nal megszorozva és x = ¢%-t beirva, az el6z6 megoldasban kapott eredményhez jutunk.

Py (z)

II1. megoldas. Az el6z6 megoldasban hasznalt jeloléseket megtartva irjuk fel az S,, Osszeg r-ed részét és jeloljiik
F),-nel:
F,=14+2x+32>+... +nz" L.

Ez az 6sszeg meghatarozhato6 a kovetkezGképpen is: legyen
fl = xn717
f2 _ xn—l 4 xn—2’

f3 — Infl + $n72 4 In737

fo=a" 42" 24" 34 441,

ekkor nyilvanval6an

*) F.o=fi+fo+. ...+ fn
Az fr(k =1, 2, ..., n) dsszeg abbol a mértani sorozatbol az elsé k elem Gsszege, amelynek elsé tagja ="' és
1
hanyadosa y = — = — # 1.
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Igy a mértani sorozatra vonatkozo6 Gsszefiiggés alapjan
k
-1
fk _ xnfly _ Cyk —¢,
y—1
n—1

ahol c-vel atmenetileg az

1 kifejezést roviditjiik. Ennek és a (*) Osszefliggésnek a felhasznalasaval

n

Fn:c(y—l—yQ—i—...—i—y”)—nc:cyy

1
alakba irhato, és ebbol y = — és ¢ visszahelyettesitésével az el6z6 megoldas P, (z) eredményéhez jutunk.
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