I. megoldas. Két gorbérsl akkor mondjuk, hogy érintik egymast, ha van kozos pontjuk és ebben kozos az érint6jiik,
vagyis érintGjiik (valtozo) iranytangense a kozos pontban egyenls.
Gorbéink kozos pontjainak xj, abszcisszdjara a két egyenletb6l y kikiiszobolésével a kovetkezs adddik:
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Mindkét gérbénk centralisan szimmetrikus az origéra, tehat érintkezési pontjaik is paronként egymaés tiikorképei,
ezért elég az érintSk irAnytangensének egyenlségét a pozitiv abszcisszaju kozos pontokban biztositani. z, > 0 alapjan
a hiperbola révén y > 0, ezért az ellipszis egyenletébdl a felsd iven levé pont ordinatajat fejezziik ki a derivalas céljara:
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Eszerint a koz6s pontban, x = xj, és a kapott kifejezések helyettesitésével az irdnytangens [a nevezd gyoOktelenitése
utan és (1) figyelembevételével]
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A hiperbola érintGjének iranytangense hasonléan
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és ezt az el6bbivel egybevetve latjuk, hogy kozods pontjukban csak akkor lehet az érinté is kozos, ha
g=0, azaz %4—2—220, ab =2

(hiszen a és b természetesen pozitivok).




Ezzel megkaptuk a és b keresett Osszefiiggését. E foltétel teljesiilése esetén 2 kozos pontja van gorbéinknek:
(a/v2,b/V2) és (—a/V2, —b/V/2), de az ellipszis nincs egyértelmien meghatarozva, az a paramétertl fiiggs
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egyenlet ellipszissereg minden egyede érinti a rogzitett y = 1/z hiperbolat a paraméterrel megadott érintési pontban.

II. megoldas. Ismeretes a tankonyvbél[] hogy az y = 1/x hiperbolanak az (xo;1/xz0) pontbeli érint6je a (2x¢;0)
pontban metszi az 2 tengelyt. Tovabba, hogy ellipszisiink az 2% + y? = a? kor képe egy olyan merdleges affinitasban,
melynek tengelye az x tengely

Be lehet bizonyitani, hogy a kor és az ellipszis egy megfelel pontparjaban vett érintdik is egymaés affin képei, és
igy egymaést az affinitas tengelyén metszik. Ezek szerint az ellipszis és hiperbola k6z6s pontjanak xj abszcisszajat az
jellemzi, hogy az z* + y* = a® korhoz az xj abszcisszaju pontjaban huzott érintd a (2xx;0) pontban metszi az =

tengelyt. Marmost az érint6 egyenlet
Ty + /a2 — 3}y = ad®,

2 :Ei = a2/2. Igy a kozos pont ordinataja a hiperbola révén
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s mivel ezt a mondott pont koordinatai kielégitik, 2:10% =a
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és e kettd egyenl6ségébdl ab = 2.

Megjegyzés. Gorbék érintkezését a tankényv nem definidlja. A megoldok legtobbje ugy jutott célhoz, hogy az ellipszis
és hiperbola egyenletébdl az egyik koordinéatat kikiiszobolve, a masikra kapott egyenletre irta el§, hogy tobbszoros gyoke
legyen, diszkriminansa legyen 0, ezaltal legalabb két k6zos pont egybeesik. A korabbi tankdnyv igy vizsgalta parabola
és egyenes érintkezésének feltételét.

Elfogadtuk az ilyen megoldasokat, de ilyet nem kozoltiink, mert ez az elv nem hasznalhaté, ha nem mindkét
gorbe egyenlete algebrai egyenlet és akkor sem, ha magasabb fokd. Az itt folhasznalt eszk6z0k viszont ismeretesek a
tananyagbol, gorbe és egyenes (elséfoku gorbe) érintkezését éppen a fenti moédon definidlja a tankbnyvﬂ
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