Jeloljiik a haromszog csicsait A, B, C bettvel, és legyen AB = d + e + f ugy, hogy részei AD = d, DE = e,
EB = f, tovabbé legyen CA = b, CD = g, CE = h, CB = a és ACB< = ~, ekkor a foltevés szerint ACD< =

DCE< = ECB< = %
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Fejezziik ki az ACE héromszog teriiletét egyrészt CA, CE oldalaival és az ACE szoggel, masrészt az ACD és
DCFE haromszogek hasonléan kifejezett teriileteinek Gsszegekeént:

1 2 1
§bhsin % = bhsin % cos % = §(bg + gh)sin %
Innen, mivel v > 0°,sin(y/3) # 0,
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Bettizziik at eredményiinket a DC' B haromszogre, majd szorozzuk meg az 1j kifejezést (1)-gyel:
7 _ hg+a)
cos - = ——
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Felhasznaltuk a tovabbalakitasban, hogy CD felezi az ACFE szoget és CE felezi a DCB szoget, ennélfogva az ismert
tétel szerint
CE DE , CD ED

CA~ DA © CB~ EB’
igy ~-t kifejeztiik a d, e, f szakaszokkal

A szampélddkban rendre
27 3 192

- == — 0,7
cos” 3 = 1, FEEEL ,
adodik, s mivel v/3 mindenesetre hegyesszog, cosinusa pozitiv, azért rendre
v _ V3 19
cos 3= 3 59 0,8367,
_ 27 v 19

cosy = (4cos 3= ) cos 3= 0, BETER —0,1673,
v =90°, 90°49’, 99°38’.

Megjegyzések. Az (1)-ben tulajdonképpen a b, h oldalakkal és a koztiik levs szog g felezGjével meghatéarozott
haromszog megfelezett szogét hataroztuk meg, ami onmagaban is érdekes eredmény.
2. Megkaphatjuk (2)-t abbol is, hogy az ABC haromszog teriilete egyenls az ADC, DEC és EBC haromszogek
teriiletének Osszegével, ha alkalmazzuk a sin -t a sin (7/3)-mal kifejezd azonossagot:
(2t =) ab sin v =ab (3 — 4sin? %) sin% = (bg + gh + ha) sin%,
g2l 3 gt +alh+b=b) . (atg)(b+h)
3 4 4ab - 4ab '

3. Az I és a Il. szampélda két-két szakaszanak egyenl@sége alapjan egyszeriibben is célhoz juthatunk. Az I. esetében
d:e=0b:h=1,az AEC haromszog egyenls szart, és CDB< = 90°, tovabba e : f =g:a =1:2, ez a cos DOB<«
értéke, tehat DCB<t = 60°.

A TI. esetben felhasznalhato a CA = CB egyenlGség, ami abboél adodik, hogy C két Apolloniosz-koér metszéspontja:
CA:CE=d:e=f:e=CB:CD, és ezek egymas tiikorképei AB — vagy ami most ugyanaz: DE — felez6
merGlegesére.



