Ismeretes a kovetkez6 azonossag:

tg?x — 1 t 1
ctg?x:CgI _ctgr ,
2ctg x 2 2ctg x
amibdl atrendezéssel
(2) ! t t 2 ctg 2
= Tr =2cC xr — C xr
ctg g g g

minden olyan z-re, amelyre ctg 2z értelmezve van, tehat amelyre (k-val egész szamot jelolve) 2z # km, vagyis x #
k(m/2), hiszen ekkor ctg z is, tg z is értelmezve van.
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szamokkal, egyszersmind szorozzuk az azonossagokat rendre az
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Az azonossagokat Gsszeadva a bal oldalon (1) bal oldalat kapjuk. A jobb oldalon pedig mindegyik sor masodik tagja
egyenld az elStte allo sor elsé tagjanak (—1)-szeresével — természetesen a masodik (i = 1 indext) sortol kezdve. Igy a
jobb oldalak 6sszege egyenl6 az ¢ = n indexd sor els6 tagjanak és az ¢ = 0 index® sor masodik tagjanak Gsszegével,
ami éppen (1) jobb oldala. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Az azonossag érvényességének egyetlen foltétele, hogy 2 a ne legyen egész tobbszorose m-nek.

Megjegyzés. A dolgozatok tobbsége teljes indukcidval bizonyitotta az allitast. Lényegében a fenti megoldas is az,
de kevesebb irassal.



