I. megoldas. Irjunk kort mindegyik kijelolt pont koriil az adott k kor r sugaranak 1/3 részével. Az allitas akkor és
csak akkor nem igaz, ha e kis ,hataskorok” kozt nincs olyan kettd, mely atfedné egymast (vagyis hogy volna kozos bels6
pontjuk). Ugyanis csak ilyen atfedés esetében van a két kis kor kozéppontja egymastol 2r/3-nal kisebb tévolsagban
(és ez minden atfedés esetében igy is van), hiszen érintkezés esetében mar 2r/3-mal egyenls a tavolsag, ha pedig a két
kor keriiletének sincs kozos pontja, akkor nagyobb 2r/3-nal.

Tegyiik fol az allitassal ellentétben, és az iméntiek szerint, hogy a 17 db kis kor koziil semelyik kettének nincs kézos
bels6 pontja. Ekkor a 17 kor egyiittvéve
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teriiletet fed le. Masrészt mind a 17 kort le lehet fedni egy, a k kdzéppontja koriili r + g = % sugart k' korrel, hiszen
k' alol egy hatéskornek még akkor sem latszanék ki belsé pontja, ha a hataskor kézéppontja — egy eredetileg kijelslt
i’ 16
pontunk — a k keriiletén volna. Amde k' teriilete —7T7°2, kisebb t;-nél, lehetetlen tehat, hogy k' teriiletén elférjen

17 db atfedés nélkiili hataskor. — Meggy6z6dtiink az ellentétes allitas ellentmond6 voltarol, ezzel a feladat allitasat
bebizonyitottuk.

Firedi Zoltdn (Budapest, Moricz Zs. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. Meggondolasunkbol az is adodik, hogy 17 pont helyett 16-ot véve is igaz a feladat allitasa, mert
16 atfedés nélkiili hataskor sem fedhetd le az egyiittesiikkel egyenls teriiletti k’-vel amiatt, hogy tobb kor nem fedheti
hézagtalanul a sikot atfedés nélkiil.

2. A fenti gondolatmenettel azt is meg lehet mutatni, hogy egy r sugaru kor belsejében tetszélegesen kijelolve n
pontot, mindig talalhato koztiik ketts, amelyek tavolsdga kisebb 2ar-nél — ahol o > 0 —, ha
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Esetiinkben « = 1/3.
Préhle Péter (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t.)

II. megoldas. Az eredeti k kor sugarat hosszusagegységnek vessziik és megmutatjuk a kévetkezét: lehet k-t olyan
16 részre felosztani, hogy mindegyik rész dtmérdje — ezen altalaban barmely sikidom két tetszéleges (belss vagy hatéar-)
pontja kozti tavolsdg maximumat szokas érteni — kisebb, mint 2/3. Ebbdl a feladat allitasa mar kovetkezik. Ugyanis a
17 pont barmilyen kijel6lése esetén legalabb 2 pont ugyanahhoz a részéhez tartozik a felosztasnak (ha egy kijelolt pont
részek kozos hatarvonalara esik — vagy tobb hatarvonal csomoépontjaba —, akkor a pontot az illet6 részek mindegyikéhez
tartozonak tekinthetjiik), azon beliil pedig nincs 2/3-nél nagyobb tavolsagu pontpar.

A felosztast egy a k-val koncentrikus, sugart k' korrel készitjiik els, ennek belsejét 2 egyméasra merdleges atmérével
4 részre osztjuk, a k' és k kozti korgytirtt pedig 12 egybevago részre, korgytiriicikkre, egymassal szomszédos paronként
30°-0s szoget bezaro sugaraknak a gytirtibe es6 szakaszaival.

Ekkor egy-egy belsé negyedkornek egyetlen pontja sincs messzebb a hatarold koriv A végpontjatol, mint az ivhez
tartoz6 AB = h har (a negyedkor benne van az A kozepl, AB sugaru korben, lasd abra), tehat h a rész mondott
értelemben vett atmérdje. Es mindig teljesiil
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(1) h=o0V2< 3’ hacsak g<%.

A gytird 12-ed részének az atmérGje pedig a belss és kiils6 hatarolo ivérdl vett egy-egy nem-szomszédos végpont
CD = d tavolsaga, ami az 1, g és d oldali haromszogbdl a cosinustétellel
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(a d-vel szemben levs szog 30°), és igy akkor lesz
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d<=, ha ¢*—0oV3+=<0,
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Tizedes alaka kozelits tortekkel tajékozodva (1)-hez elegends, ha o < 0,47, (2)-hoz, ha 0,43 < ¢ < 1,30, eszerint pl.
0 = 4/9 mindkét foltételnek eleget tesz (ez tizedes kozelits tortek nélkiil is belathato). A kivant felosztas tehat létezik,
allitasunkat ezzel bebizonyitottuk.

Szigeti Gdbor (Budapest, Moricz Zs. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. A felhasznalt felosztés azt is mutatja, hogy egy kort hézagtalanul le lehet fedni 16 db 1/3 akkora sugara
korrel.



