Az allitast a koordinata-geometria eljarasaival bizonyitjuk a szokasosan elhelyezett
b
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egyenlet ellipszisre, ahol a > b, tehat AB az x tengely, CD az y tengely. (Az a = b esetben korrel volna dolgunk, a
normaélis azonos a sugarral, ) és R egybeesnek, igy az allitds semmitmond6.) Legyenek M koordinatai (z1,y1), N-éi
(z2,y2), ahol y1 # 0, és x2 # 0, kiilonben ugyanis M az A és B egyike, N a C és D egyike lenne és @, ill. R nem lenne
egyértelmtien meghatarozott, és ilyen esetben az allitdsnak nincs is értelme. Igy P koordinatai P(z1,y2).
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Ellipszisiink (z;,y;) pontjaban, ahol x;y; # 0, az érints iranytangense (1)-b6l derivalassal
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aszerint, hogy y; > 0, ill. y; < 0, és a négyzetgyokot Gjra csak (1) alapjan kifejezve mindenképpen
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Igy a normalis irAnytangense és egyenlete
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a*y; a*yi
Y— Y = bz—xz(:zr —x;), azaz
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a’yix — b2ay — (a® — b*)ayy; = 0.

Ide i helyére 1-et irva M normaélisanak egyenletét kapjuk, s mivel @) ordinataja 0, ezt behelyettesitve abszcisszaja
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TQ = w, azaz @ (xl - le’()) ,

a*y;

és hasonléan N révén, azaz ¢ = 2-t, majd z = 0-t beirva
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R (0, Y2 — b—2yz) .

Megallapodasunk szerint P és @) abszcisszai kiilonbozéek, hacsak 1 # 0, az altaluk meghatérozott egyenes irany-

tangense, valamint egyenlete
a*ys a*ys
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Errél pedig azonnal lathato, hogy R koordinatai kielégitik, a PQ egyenes atmegy R-en, az allitdst bebizonyitottuk.

(A kizart z1 = 0 esetben, M a C és D egyike, tehat a P(Q) egyenes maga az y tengely, a kistengely, az allitas igaz.)
Bartha Miklés (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., III. o. t.)

(x — x1).



