Jeloljiik a H, H' haromszogek 1/) aranyt beirt haromszogeit H*-gal, illetve H-sal (olvasd: ha foliil vonas). Meg-
mutatjuk, hogy H a H*-nak \ ardnyu beirt haromszoge, és H-bél az S centrumi
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aranyt hasonlésagi transzformaciéval is megkaphato, ahol .S a H silypontja.
Jeloljiik H* csticsait A*-gal, B*-gal, C*-gal, a B*(C’, B'C*, BC szakaszok felez6pontjait rendre P-vel, Q-val, R-rel.
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azért az AB*C' haromszdg H-bol az A centrumt, p ardanyt hasonlosaggal kaphat6é meg, emiatt B*C'||BC, és AP =
p-AR. A B*, C* pontok szarmaztatasa miatt C*B = AC', AB* = B'C, tehat AB'C”* a H-bol az A centrumi, (1 — p)
aranyt hasonloséggal kaphato meg, emiatt B'C*||BC, és AQ = (1 —p) - AR. Legyen A a P(Q szakasznak az a pontja,
amelyre
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akkor az A centrumi, A aranyt hasonlosag P-t Q-ba, B*C’-t B'C*-ba viszi, igy
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Tehat A a H'-nek 1/ aranyt, és a H*-nak \ ardnyt beirt hAromszdgében is cstics, és rajta van H-nak AR stlyvonalan.
(2) miatt
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tehat A az A-bol az S centrumd,
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aranyu hasonlésaggal is megkaphato.

Hasonloan lathatok be a H mésik két csiicsara vonatkozo allitasaink is, elérebocsatott megjegyzésiink bizonyitasat
ezzel befejeztiik.

A most bizonyitott allitas szerint H,, 1 a H,-b6l g ardnyt centralis hasonlosaggal kaphaté meg, tehat H,, 1 keriilete
H,, keriiletének g-szorosa. Eszerint a H, haromszdgek keriiletei mértani sorozatot alkotnak, amelyben az els6 tag 1,
és a szomszédos elemek hanyadosa g, és |¢| < 1. Ismeretes, hogy ebben az (n elemii) sorozatban az elemek Gsszege
(1—-4¢")/(1 —q), tehat a H, haromszogek keriileteinek K Osszege, ha n minden hatéaron tal ng,
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K= 1 i p = (A ;—)\1) hosszisagegység.

Lattuk mar, hogy egy haromszog A\ ardnyu beirt haromszogének 1/\ aranyt beirt haromszoge megegyezik a harom-
szog 1/\ arényu beirt haromszogének A aranyt beirt haromszogével. Emiatt a H], haromszogek keriiletei is mértani
sorozatot alkotnak, amelyben a szomszédos elemek hanyadosa szintén ¢. A feladat b) allitasa tehat kovetkezik abbol
a ténybdl, hogy az azonos hanyadost (végtelen) mértani sorok Osszegei tigy aranylanak egyméshoz, mint e sorok elsé
tagjal.




