A logaritmus értelmezésébdl adodik, hogy (1) bal oldaldnak csak akkor van értelme, ha mind a négy valtozo pozitiv
és 1-t61 kiilonboz6. Foltessziik még azt is, hogy a szdmlalok mindegyike pozitiv, mas széval, hogy x, y, z és v mindegyike
1-nél nagyobb, vagy hogy mind a négy 0 és 1 kozti szam. Ekkor (1)-et 4-gyel osztva a bal oldalon egy szamtani kozép
jellegt kifejezés all, ezt csokkentjiik vagy valtozatlanul hagyjuk azéltal, ha a négy tort mértani kézepét irjuk a helyére.
Ebben a negyedik gyok jele alatt — mindegyik logaritmust pl. tizes alapt logaritmusokkal kifejezve — a szamlaloban
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all, és igy elég azt bizonyitanunk, hogy
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Most a gyokjel alatt a négy tényez6 szamtani kdzepének 4. hatvanyat irjuk, ezaltal ismét az elz6nél nem nagyobb
szamot kapunk, hiszen az Gj nevez6 nem lehet kisebb, mint az el6bbi. Az Gjabb helyettesités kovetkeztében viszont
éppen (3) jobb oldala all el6ttiink:
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ezzel az allitast — a tett korlatozas esetében — bebizonyitottuk.

Igy (1)-ben akkor és csak akkor érvényes egyenlség, ha a pozitiv szamok szamtani és mértani kozepe kozti nagy-
sagviszonyt mindkét lépésiinkben négy egyenls szamra alkalmaztuk. Az utobbi alakitasban ez akkor és csak akkor all,
ha z = u = y = z; ebben az esetben pedig az (1) bal oldalan all6 tortek is egyenlsk, ekkor tehat (1) két oldala egyenls.

Megjegyzés. Az (1) allitas — a tett korlatozas nélkiil — nyilvanvaldéan nem igaz, ha mind a négy logaritmus negativ.
Ha viszont koziilik kett6 negativ és kett pozitiv (a (2)-bol lathato, hogy tovabb mar csak errdl lehet szo6), pl.
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0<y=2z=u= — <1 esetén, (1) bal és jobb oldalanak kiilonbsége egyszertien igy alakithato:
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ez pedig xg = \/ 7+ V84 jeloléssel 1 < x < z( esetén negativ, x = xg-ra 0, z > x( esetén pozitiv, tehat mar a valtozok
ilyen specialis megvalasztasa mellett sem mondhatoé ki altalanos megallapitas (1) két oldalanak nagyséagviszonyarol.



