A bal oldal tekinthets egy p tagu mértani sorozat Osszegének. Konnyen lathato ez, miutan a tortet bovitjiik az
2?P/% hatvannyal és bevezetjiik az 2'/9 = u és y/? = v jeldléseket (tehat u és v is pozitiv szamok):

F
h 1
xP/a yp/q uP — P o1 (u) p—1 p—2 p—2 p—1
@ g T e Y Ty T Rk e

——1
u

Uj jeldlésiinkkel a jobb oldal p (uv)P~1/2.

p = 1 esetében mindkét oldal értéke 1, ekkor tehat az allitasbeli egyenl6tlenség helyett egyenléség érvényes. (A
bal oldalra mér (2) méasodik alakjabol lathato, hogy p = 1 esetében 1-gyel egyenls, hiszen az x # y foltevés alapjan
u # v.) Ezt figyelembe véve a p = 2 megszoritassal fogjuk bizonyitani a fenti atalakitasok alapjan osztassal ad6do, az
eredetivel ekvivalens alabbi allitast:
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ahol az u/v # 1, pozitiv szam.
A bal oldal elolrél és hatulrdl szamitott ugyanazon sorszamu tagjai egymas reciprokai. Az ilyen 2 — 2 tagot 1 — 1
parba kapcsolva, mindegyik par 6sszege nagyobb 2-nél, ugyanis ha c az 1-t6l kiilénb6z6 pozitiv szam, akkor
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Eszerint ha p paros: p = 2k, akkor a parok szama k, és igy a B bal oldal nagyobb 2k-nal, tehat (3) érvényes.
Ha pedig p paratlan: p = 2k + 1, akkor is k szamu part kapunk és B-nek kozéps6, par nélkiil marado tagja 1, tehat
B>1+42k=np.

Azt bizonyitottuk tehat be, hogy ha = # y pozitiv szamok, p természetes szam, tovabba ¢ # 0, raciondalis szam,
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és egyenlGség csak p = 1 esetén teljesiil (ugyanis a g értékkészletének most mondott bévitése még mindig biztositja az
u, v pozitiv szamok létezését).
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II. megoldas. A fenti atalakitasok utan ugy is kapunk (1)-gyel ekvivalens allitast, ha a két oldalt p-vel osztjuk:
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Ez pedig igaz a p szam, kiilonb6z6 pozitiv szam szadmtani és mértani kozepére ismert egyenlStlenség alapjan, ugyanis
a bal oldali zaro6jelbeli tagok szorzataban u és v kitevGje egyarant
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és innen a p tényez6 a mértani kozepet el6allité gyokvonassal tiinik el.
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Megjegyzés. Lényegében (4)-ben is a szamtani és mértani kozép kozti egyenl6tlenséget hasznaltuk fel, 2 tagra.



