I. megoldas. Gondoljuk, hogy lemeziink vastagsdga 1 mm, hogy ilyenbdl mér vagtunk ki sok 5 cm atmérgjd
korlemezt és most az a feladatunk, hogy ezekbdl minél tébbet rakjunk bele egy 100 x 9 x 0,1 cm méretd (mondjuk,
atlatszo anyaghol késziilt) dobozba, ennek 9 x 0,1 cm méretii oldalnyilasan at. Ez nyilvanvaloan ekvivalens feladat
az eredetivel. — Allitsuk a dobozt fiiggslegesen tigy, hogy a nyilas legyen a fedélap, igy kézenfekvs ezt mondani: a
nehézségi erd biztositja, hogy az egymas utan becstsztatott lemezek a leheté legmélyebben és egyiittvéve legstirtibben
helyezkedjenek el.

Az els6nek betett K7 lemez Op kozéppontja 2,5 cm magasan lesz az alap folott. A kovetkezs Ko lemez Os ko-
zéppontja K7 miatt valahol az O; koriili 5 cm sugard koron lesz, de O1-nél magasabban — mert 2 lemez nem fér el
ugy, hogy kozéppontjuk egyenlé magasan legyen —, és akkor jut legmélyebbre Oz, ha Ky a K;i-et nekitolja valame-
lyik oldalfalnak (I), maga pedig a masik oldalfalhoz (II) tamaszkodik. Ekkor az O;0; centralis vizszintes vetiilete
9—2-25=4cm, O; és Oy magassagkiilonbsége Pitagorasz tétele alapjan 3 cm, tehat K; legmagasabb pontja 5 cm,
K5 -é 8 cm magassagban van az alap folott.

Konnyt belatni, hogy barmelyik K; lemez O; kdzéppontja a hozza kozelebbi oldalfaltol legalabb 2,5 cm tavolsagra
van, és igy az O; kozéppontok annak a siksdvnak a belsejében vagy a hatdran vannak, melyet a doboz kézépmetszet—
téglalapjaban a hosszi oldalaktol 2,5 cm tavolsdgban huzott parhuzamosok hatarolnak; tavolsaguk a mar mondott 4
cm.

Beejtve Ks-at, ez nem érintheti Kj-et, mert ehhez Ks-t is érintenie kellene, marpedig az 010203 szabélyos ha-
romsz0g legkisebb szélessége (annak a parhuzamos egyenesparnak a tavolsaga, melyek kozé a haromszog beilleszthet)
2,5v/3 = 4,33 cm > 4 cm. Igy K3 legmélyebb helyzetét Ky és az L. oldalfal ugyantgy hatarozza meg, mint Ko-6t K
és a II. oldalfal.

Tovabb haladva, n lemez bedobésa és legmélyebb elhelyezkedése utan a lemezrendszer legmagasabb pontja 5+ (n —
1) -3 =3n + 2 cm magasan lesz az alap folott. n csak addig névelhets, mig ez nem 1épi tal a 100-at: 3n + 2 < 100, és
innen a legnagyobb értéke 32. Lathato, hogy ez meg is valosithato.

Megjegyzés. A fenti megoldas szemléletes, gyakorlati meggondolasra forditotta at a ,,legféljebb hany db” kérdését.
A kovetkez6 szép megoldas kizarolag matematikai eszkozoket hasznal, tanulsdgos benne az egyenl6tlenségek kezelése.

II. megoldas. a) Legyen S egy tetszbleges szabasterv, azaz legyen S az adott téglalapon elhelyezett, egymésba nem
nyul6 korok halmaza, és legyen Sy az S-beli korok kézéppontjainak a halmaza. Helyezziik lemeziinket egy koordinata—
rendszerbe gy, hogy egyik csicsa az origoba keriiljon, az ebbdl kiindulé oldalak a koordinata—tengelyek pozitiv iranyd
félegyeneseire keriiljenek, a 100 cm-es oldal az x tengelyre. Az Sp-beli kozéppontok (z, y) koordinatéira

(1) 2,5 <z <975,
(2) 25 <y <65

teljesiil, hiszen az S-beli korok a téglalapban vannak; tovabbé két tetszéleges So-beli (2/, 4'), (", y") kézéppontra
(3) ({El _ I//)Q + (y/ _ y//)2 Z 25

teljesiil, hiszen as S-beli korok nem nytulnak egymésba.

Két tetszbleges Sp-beli pont ordinatajanak a kiilonbsége (2) alapjan legfeljebb 6,5 — 2,5 = 4, azaz
(4) Y =y <4
Ebbdl és (3)-bol kovetkezik, hogy

(' —2")*>25-16=9,
() |2 — 2" >3,

azaz két tetszGleges, Sp-beli pont abszcisszdjanak a kiilonbsége legalabb 3. Eszerint az Sp-beli pontok abszcisszai
kiilonbozbek, és ha nagysag szerint rendezve Sket x; az i-edik abszcissza, akkor

(6) Ii+1_xi237 (Z:1,2,,7’L—1)
ahol n az S-beli kérok szama. Osszeadva azi = 1, 2, ..., n—1 indexekhez tartozo (6) alaku egyenlStlenségeket, kapjuk:
Ty — 21 = (Tp — Tn-1) + (Xn-1 —Tp—2) + ...+ (x2 —21) > 3(n—1).

Viszont (1) szerint x,, — 1 < 95, tehat
3(n—1) <95,

azaz n < 32. Eszerint a lemezbdl legfeljebb 32 korlapot vaghatunk ki.



b) Megmutatjuk, hogy ennyit ki is tudunk vagni. Legyen ugyanis

x; =25+3(1—1),
~_ J2,5 ha paratlan
vi= 6,5 ha i paros,

(1=1,2,...,32), akkor ezekre az (x;, y;) pontokra teljesiil (1), (2) és (3), tehat az (z;, y;) kozéppontu kordket ki
lehet vagni a téglalapbol.



