Megoldas. Az a;, b; sorozatok szamtani sorozatok; igy els6 k tagjuk Osszege
a1+ ag

1+1+2(k—-1)d
s(k)y=a1+as+...+ar=k 5 =k 2( )

amibdl kiilon szamolas nélkiil t(k) értéke is kiolvashato, ha s(k)-ban d helyére d/2-t irunk:

=k +k(k—1)d,

tk)=k+k(k— 1);
Mivel d természetes szdm, az a;, b; sorozatok tagjai, és ezek Osszegei is természetes szamok, igy joggal beszél a feladat
e sorozatok elsé t(n), illetve els§ s(n) tagjanak az Gsszegérdl.

Mivel A,,11 az a; sorozat els6 t(n + 1), és A,, az a; sorozat els6 t(n) tagjanak az Osszege, és t(n) < t(n + 1), azért
az Aypi1 — A, kiilonbség egyenl az a; sorozatnak a (t(n) + 1)-edik tagjatol a t(n + 1)-edik tagjaig terjedd szeletében
lev6 tagok Osszegével. Ez az 0sszeg — ismét a szamtani sorozat 6sszegére vonatkozo ismert tétel szerint — egyenls a két
szélss tag szamtani kozepének — jeloljiik ezt S,-nel — és a tagok szamanak a szorzataval. A tagok szama t(n + 1) és
t(n) kiilonbsége, ami nem mas, mint b, 1. Eszerint

An+1 - An = Sn ' bn-i—la
ahol

[(1+2t(n).d)+(1+2((n+1 }

N =

1
Sp = g(at(n)-i-l + Aint1)) =

2
=1+2nd+n*d* = (1 +nd)* =102,

=1+ [tn)+tn+1)—1]d=1+ {n+n(n—1)d+n+n(n+1)d] d=

Emiatt A, — A, =02 41, ami valoban egy természetes szam kobe. Hasonl6an kapjuk, hogy
BnJrl - Bn = 1dp * Ap41,

ahol T,, a b; sorozat [ edik és s(n + 1)-edik tagjanak a szamtani kozepe:

+1]-

1 1
T = 5 (Bonys1 + st [1 +s(n)d+1+ (s(n+1)—1) ~d} -

)

) =
=1+ [( g

N

+s(n+1)—1]--=14+[n+nn—-1)-d+n+n(n+1)-d| -
=1+ nd +n*d>.

Emiatt
Bny1 — B, = (14 nd+n?d*)(1 4 2nd) = (nd)® + (1 + nd)?,
ami valéban két kdbszam Gsszege.

Megjegyzések. 1. Eredményeink igy is kimondhatok:
Apy1 — Ap =624, Buy1 — Bn =6} + (b1 — 1)°,
ezek kiilonbségébdl pedig, bevezetve a Cy = By, — Ay, jelolést:
(Bnt1 — Ang1) — (Bn — Ap) = Cngr — Cpy = (bpy1 — 1)° = (nd)?,

vagyis az igy értelmezett C-sorozatban is barmely két egymas uténi tag kiilonbsége egyenls egy természetes szam
kobével.

Garay Barnabds (Sopron, Széchenyi I. Gimn., IV. o. t.)

2. A legegyszertibb specidlis esetben d = 1 és a két szamtani sorozat:
1,3,5,7,9,..., ill. 1,2,3,4,5,...

Ezekbdl a megoldasban emlitett szeleteket kiilon sorokba irva és a sorokbol haromszog alaka tablazatokat alakitva, két
kozismert érdekességet kapunk: a bal oldali tablazat minden egyes soranak Gsszege kobszam, a jobb oldali tdblazatban
pedig két egymas utani kobszam Osszegét kapjuk minden egyes sor szamainak 0sszegeként.
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