A feltételbdl kovetkezik, hogy s = g, tehat egyenletiink behelyettesitéssel a
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egyenletbe megy at. Szorozzuk meg az egyenletet p-vel:
p?x® — pgx?® — pra + qr = 0.

Az els6 két tagbol a pr-et, a masodik kett6bol r-et kiemelve, pz — ¢ ismét kiemelhets. Egyenletiink a szorzatta alakitas
utan:
(pz* —7)(pz — q) = 0.
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A feltétel szerint a paraméterek pozitivak, tehat a gyokok valoban valosak. A feladat allitaséat ezzel bebizonyitottuk.
Az x1 és xo egymas ellentettjei, és mivel r # 0, nem lehetnek egyenldk.
x2 < 0, z3 > 0, tehat szintén nem lehetnek egyenlSk. Egyetlen lehet6ség, hogy ;1 = x3. Ez akkor teljesiil, ha

Ennek megoldasai:
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azaz ha a q paraméter az r és p mértani kézepe.
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p= ar miatt ¢° = —q, r? = gs, r is mértani kozepe ¢-nak és s-nek, azaz mondhatjuk, hogy z; = 3 egyenlGsége
s S
esetén a p, q, r, s szamok mértani sorozatot alkotnak.
Forditva, ha az egyiitthatok mértani sorozatot alkotnak, kovetkezik a gyokok egyenldsége, pl. p=1, g = \, 7 = A2,
s =M\, ps = rq = \? teljesiil. Az egyenlet 2 — Az — A%z + A3 = 0, szorzat alakja (x — )\)2(90 + A) =0, tehat van két

egyenld gyoke.



