Vezessiik be (inkabb csak a kényelmesebb leiras kedvéért) az
(3) a=z+y, PB=x-y

valtozokat, az «, 8 valtozopar és az x, y par nyilvan kolcsonosen és egyértelmiien meghatarozzak egymast. Helyettesit-
siik be 1j valtozoinkat az (1), (2) egyenletekbe. (1) bal oldalan sin 2z + sin 2y = sin(a 4+ ) + sin(a — §) = 2sina - cos 8
all, tehat (3) mellett (1) ekvivalens az

(L.a) 2sinacos f =a
egyenlettel. Hasonloan kapjuk (2) helyett a vele ekvivalens

(2.a) 2cosacosff =0
egyenletet. Emeljiik négyzetre e két egyenletet, és adjuk Ossze négyzetiiket:
(4) 4cos® B = a® + b2,
eszerint az (1)—(2) egyenletrendszer csak akkor oldhaté meg, ha

(5) a’ 4+ b? < 4.

Ha a® 4+ b* = 0, akkor a = b = 0, és (4) szerint cos f = 0, ami mar nmagaban maga utan vonja (1.a) és (2.a)
teljesiilését, tehat ekkor o értéke tetszéleges. Ha a® + b > 0, akkor (4) és (2.a) alapjan

1 b
cosff==vVa?+b% cosa=-——.
’ 2 Va2 +b?

Ezek az értékek valoban lehetnek egy-egy sz0g cosinusai, és az ezekbdl meghatarozott «, 8 szogek gyokei az (1.a)—(2.a)
egyenletrendszernek. Tehat (5) a sziikséges és elégséges feltétele annak, hogy legyen olyan z, y szogpar, melyre (1) és
(2) teljesiil, igy (5)-6t fel kell tenniink, hogy a

t=tgx+tgy

kifejezés értékét meghatarozhassuk.
Uj valtozoinkkal ¢ értéke (feltéve, hogy értelmezve van, azaz x és y olyan szogek, amelyeknek van tangensiik):

¢ = sinx ~siny sinwcosy+coswsiny

coszT  cosy COS T COS Y
2sin(z + y) _ 2sina

~ cos(z +y) +cos(z —y) cosa+cosB

Lattuk, hogy ha a = b = 0, akkor cos« értéke tetszbleges, azaz ebben az esetben (1) és (2) nem hatarozza meg
egyértelmten t értékét. Mivel ekkor ¢ = 2tg o, azért t értéke tetszéleges valds szam lehet, és az is lehet, hogy ¢ nincs
értelmezve.

Ha a® + b > 0, akkor (4) szerint cos 8 # 0, tehat bovithetjiik a t-re kapott tortet cos 3-val:

B 2sin acos f3
~ cosacosf+cos2 3’

A vizsgélt kifejezés akkor és csakis akkor van értelmezve, ha itt a nevezs értéke nem 0. Ez a feltétel (4) és (2.a) alapjan
ekvivalens a

(6) A+ b2 +20#£0
feltétellel. Ha ez teljesiil, akkor

4a

t= —7—7—.
M a?+b2+2b

Tehat (1) és (2) csak akkor hatdrozza meg egyértelmten tgx + tgy értékét, ha 0 < a® + b? < 4, és teljesiil (6), és
ha ezek a feltételek teljesiilnek, akkor (1) és (2) fennéllasa esetén tg x +tgy egyenls a (7) jobb oldalan 4llo kifejezéssel.



