Az ABC haromszog koré irt k kor P pontbol vett 1latoszogének szarai a P-bdl k-hoz hazott érinték, és & minden
pontja benne van az érinték altal meghatarozott szogtartomanyban, beleértve ennek hatarait. Igy a BC hiar P-bél vett
latoszogének szarai is benne vannak a szogtartomanyban, ezért az utdbbi latoszog csak ugy lehet egyenls az elGbbivel,
ha egyben azonos is vele. Eszerint a PB egyenes B-ben, PC' pedig C-ben érinti k-t, mas széval P a k-hoz B-ben és
C-ben huzott érinték metszéspontja.

A feladat létez6 P pontroél beszél, tehat BC nem atmérdje k-nek, és igy a BAC' sz6g nem derékszog. Eszerint az AC
egyenes nem parhuzamos az AB oldalszakasz f felezé merdGlegesével, ezeknek a feladatban emlitett k6z6s pontja szintén
létezik, jeloljik F-vel. Az allitas szerint E-n harmadikként dtmegy a P-n 4t AB-vel parhuzamosan huzott egyenes
is. Alabb ezt azzal bizonyitjuk, hogy az E-t P-vel 6sszekots egyenes parhuzamos AB-vel. (EP is meghatarozott
egyenes, nem lehet E a P-vel azonos, hiszen P a BC felez6 mer6legesén van, aminek f-fel k6z6s pontja csak O, a kor
kézéppontja, P viszont kiils pont.)

Az allitas nyilvdnvalé abban az esetben, ha CA = CB, amikor E azonos C-vel. Ezt a tovabbiakban mér nem
tekintjiik. Megmutatjuk, hogy minden maéas esetben E rajta van a BCP héaromszog koré irt kordn, éspedig azzal,
hogy a BC-nek vagy az E-bdl vett latoszoge, vagy pedig ennek kiegészits szoge egyenld a P-b6l vett 1atdszogével, és
egyidejileg E vagy ugyanazon a partjan van BC-nek, mint P, vagy a mésik partjan.

Valoban, ha A a nagyobbik BC' iven van, azaz BAC < < 90°, akkor F az AC félegyenesen van, az EAB egyenl6
szard haromszognek A-nél — vagyis az alapjan — levs szoge azonos a CAB szoggel, ez pedig egyenls a szarai koézti CB
iven nyugvo (érint6 szaru) PCB szoggel, a PCB egyenls szart haromszog alapjan levs szoggel. Ezért a két haromszog
alapjaval szemben fekvs szogek is egyenlsk: AEB < = CPB <. Tovabba az AE B sz0g aszerint azonos a C'E B szoggel,
ill. kiegészits szoge neki, hogy F a BC egyenesnek a P-t tartalmazo6 partjan van-e, ill. a masik partjan (1. abra a), ill.
b) része).

la. dbra

Marmost a BCP haromszog koré irt kor azonos az OP szakasz folé irt Thalész korrel, ezért OEP < = OCP <,
derékszog, s mivel AB is merdleges OF-re, azért PE || AB, ezt akartuk bizonyitani. — Bizonyitasunk utolso lépése
nem érvényes arra az esetre, ha F azonos O-val, ami akkor all be, ha AC dtmegy O-n, vagyis a k-nak atmérsje, mert
igy a koron barhol véve B-t, AB felez6 merdlegese mindig O-ban metszi AC-t. (1. abra c) része).



lc. dbra

Ebben az esetben BC meréleges AB-re is, O P-re, azaz F P-re is, tehat e két egyenes parhuzamos, az allitas ekkor

is érvényes.
Ha pedig A a rovidebbik BC ivén van k-nak (2. abra), akkor a C'A félegyenes a PCB szogtartoméanyban halad,

tehat szétvalasztja a B, P pontokat, a BA félegyenes pedig a PBC szogtartomanyban, igy BP szétvalasztja A-t és
E-t, ezért E a C'A-nak A-n tali meghosszabbitasan van.

Ekkor fenti meggondolasunk csupan ezzel a kezdérésszel egészitends ki: az EAB < — mint a C AB haromszog kiils6
szoge — egyenls a CA'B <t-gel, ahol A’ a k-nak A-val atellenes pontja, és ezért egyenls a PCB érint6 szart keriileti

szoggel.
Ezzel a bizonyitast befejeztiik.
Angyal Jozsef (Budapest, Berzsenyi D. Gimn. IV. o. t.)
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