Az els6 12 természetes szam négyzetOsszege az ismert Osszefiiggés alapjan

12-13- (124 13)
6

= 650,

e szamokat tehat a feladat szerint két csoportba osztva a négyzetek 6sszege mindegyik csoportban 325. Megvizsgéljuk,
hany paratlan szam lehet egy csoportban. Egy paratlan szidm négyzete 4-gyel osztva 1-et ad maradékul, a parosok
négyzete oszthatd 4-gyel, ha tehat az egy csoportba tartozé négyzetszamokat elosztjuk 4-gyel, a maradékok Osszege
egyenld lesz a paratlanok szaméval: és ezt ismét 4-gyel osztva ugyanannyi maradékot kapunk, mintha az Gsszegiiket
osztanank 4-gyel. Az Osszegiik 325, ez 4-gyel osztva 1-et ad maradékul, a paratlanok szdma tehat 1 vagy 5 lehet. 6
paratlan szamunk van, ezek koziil az egyik csoportba 5, a méasikba 1 fog tartozni. Azt a csoportot fogjuk elGallitani,
amelyik 5 paratlan szamot tartalmaz.

A 6 paratlan négyzetszam Osszege 286, tehat a 325-hoz hianyzé 39 és az elhagyandoé paratlan négyzetszam Gsszegét
kell egy vagy tobb paros négyzetszammal kipotolnunk. Ha az 1-et hagyjuk el (tessziik a méasik csoportba), ez a hiany
40. A potlast add péaros szamok fele szintén egész, és ha mindegyiknek a felét vessziik, négyzetosszegiik az eredeti
Osszeg negyede, esetiinkben 10 lesz. Ezt kiilonb6zé négyzetszamok Osszegeként elGallitva, ezek kozott a legnagyobb
csak a 3 négyzete lehet, hiszen 4% > 10; viszont 2 meég kevés: 22 + 12 < 10. A 10 — 3% maradék éppen 12, tehat ebben
az esetben megoldast kapunk.

Hasonloan vizsgaljuk meg a tobbi paratlan szdm elhagyasanak esetét is, (Az elgbbi — kozvetleniil is lathato —
felbontast azért részleteztiik, hogy a modszer kovethets legyen.) Ha a 3%t hagyjuk el, a hidny 48, az azt potlé paros
szamok felének négyzetdsszege 12, igy a legnagyobb ismét csak 3% lehetne, de a tovabbi 3 nem allithato el6 kiilonbozo
négyzetszamok Osszegeként, ilyen megoldas nincs.

Ha 5%-t hagyjuk el, a hidny 64, a felek négyzetosszege 16. A legnagyobb szam csak a 4% lehet, hiszen 5 sok (52 > 16)
3 kevés (32 +2241%2 < 16). A 4-es természetesen jo, ismét megoldast kaptunk.

Ha 7%t hagyjuk el, a hiany 88, a felek négyzetosszege 22, a legnagyobb szam ismét csak 4% lehetne, a visszamarado
6 azonban nem allithaté el§ kiilonb6z6 négyzetszamok Gsszegeként.

Ha 92-t hagyjuk el, a hiany 120, a felek négyzetosszege 30, a legnagyobb szam legfeljebb 5% (62 > 30) és legalabb
4% (3% 4+ 22 4+ 12 < 30). Ha 5°-t vessziik legnagyobbnak, a visszamarado 5 egyértelmten allithato el 2% + 12 alakban,
ha pedig 4°-t, akkor a visszamaradé 14 egyértelmien 3% + 2% 4 12,

Veégiil ha 112-t hagyjuk el, a hiany 160, a felek négyzetosszege 40, a csoport legnagyobbja 62 vagy 52 lehet, az elsé
esetben 4 marad hétra és ez 22, a masodik esetben 15, ez nem allithaté eld kiilonboz6 négyzetszamok Gsszegeként.

Mindezek szerint a két csoportba osztas 5-féleképpen lehetséges.

Kérchy Laszlé (Baja, III. Béla Gimn., III. o. t.)

Megjegyzések. 1. Ide iktatjuk a talalt 5 kettéosztasnak az 5 paratlan szamot tartalmazo csoportjat:

(I) 32452+ 72492+ 112 + 62 + 22,

(I1) 12432472 +9% + 112 + 82,

(111) 1243457+ 72 £ 112 4 102 + 42 + 22,
(IV) 12432452 + 7% 4+ 112 4 82 4 6% - 4% 4 2%,
(V) 12432452+ 77492 + 122 + 4%

A II. kettéosztasban a tagok szdma 6 — 6, és a négyzetek alapjaibol képezett Osszegek is egyenldk.
2. A legtobb dolgozat az adott Gsszes négyzetszamok nagysigviszonya alapjan adta meg a csoportositasokat, abbol
kiindulva, hogy 10% + 112 + 122 > 325, ez a 3 szam nem allhat egy csoportban. Igy tobb probalgatéasra volt sziikség.
3. Ha azt is el6irjuk, hogy a két csoport hatot-hatot tartalmazzon az adott négyzetszamok koziil, akkor a paratlanok
koziil kiilonvalasztott szam alapjat x-szel, a helyére hozand6 parosnak az alapjat y-nal jelolve

286 — x? + 3% = 325, (y—x)(y+2)=39=1-39=3-13,

és az utobbi felbontasbol y = 8, z =5 (az elsébdl y > 12).



