I. Megoldas. Legyenek a polinom zérushelyei x1, z2 ugy, hogy |x1| < |22, igy ab # 0 miatt mindenesetre |z2| > 0.

A gy6kok szimmetrikus fiiggvényei alapjan ¢ = axixe, b = —a(x1 + 2), ezeket kifejezésiinkbe behelyettesitve
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amit bizonyitanunk kellett. Felhasznaltuk, hogy Osszeg absz. értéke legfoljebb akkora, mint tagjai absz. értékének
Osszege (akkor ennyi, ha mindegyik tag elGjele egyenld, ideértve az esetleges 0 tagokat is), tovabba hogy a szamlald
nem negativ.
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Megjegyzések. 1. Az allitas a = 0 esetén is érvényes, ekkor az egyetlen gyokre
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2. Nem hasznaltuk ki, hogy a gyokok valosak, bizonyitasunk komplex gyokok, komplex egyiitthatok esetére is érvényes.

II. megoldas. Ha az f(x) = az? 4 bx + ¢ polinom gyokei valosak, akkor a feladat allitasanal valamivel tobb is
igaz: az egyenletnek van az x =0, x = —?C végpontok altal kozrefogott (a ¢ = 0 esetben egyetlen pontot tartalmazo)

zart intervallumban gyoke. E helyeken ugyanis f(z) értéke
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Ha tehat 4ac — b® = 0, akkor a polinom egyetlen gycke —?C. Ha pedig 4ac — b? # 0, akkor amennyiben vannak valos
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gyokok, azok killonbozok, és 4ac —b* < 0. E két gyok ¢ = 0 esetén a 0 és _?c szam, ha pedig ¢ # 0, akkor a 0 és _?c

helyeken felvett fiiggvényértékek ellentétes el§jeliek, tehat f(xz)-nek van koztiik gyoke.
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III. megoldas. A maéasodfoki egyenlet gyokképletébdl akkor kapjuk a kisebb absz. értékd gyokot, ha —b és a
négyzetgyok ellentétes elGjeld, igy
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Bévitettiik a tort kifejezést a szamlald konjugaltjaval, majd a nevezd mésodik tagjat elhagytuk. Az utols6 lépésbsl
azt is latjuk, hogy egyenlGség egyrészt a ¢ = 0, mésrészt a b> — 4ac = 0 esetben 4ll fenn, mas széval ha x; = 0, ill. ha
Tr1 = g }é 0.
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