Héarom koriink masodik k6zos érintGjének létezéséhez elég azt belatnunk, hogy kozéppontjaik egy e egyenesen
vannak. Ez az egyenes ugyanis kozos szimmetriatengelyiik, tehat az AB kozos érintének e-re vett tiikorképe szintén
érinti mindharom kort.

Legyen a k; kor (1 = 1,2,3) kézéppontja O;, sugara r;, AB-n levé érintési pontja T;, a k félkor kézéppontja
O, atmérGje c. Azt fogjuk bebizonyitani, hogy O az 0203 szakasz felez6pontja, vagyis hogy O1717 = 11 egyenls az
0-2T5T503 derékszogt trapéz (OoTo+T503) /2 = (ro+7r3)/2 kdzépvonalaval, és hogy T felezi a trapéz ToT3 magassagat.

Legyen ko a CDA derékszogtartomanyban, ekkor ks a C'DB-ben van. Feltehetjiik, hogy CB < CA, igy D az OB
szakaszon, esetleg éppen O-ban van; legyen OD = d. Mivel ky érinti a C'D szakaszt, azért To D = rq, a k-val valé belsé
érintkezése alapjan pedig OO2 = OA — ro = ¢/2 — 9. Az OO, T derékszogl haromszégben OT, = |d — 1|, és igy

c 2
(d—’f‘g)2+’f‘§: (5—7“2) ,

2 c? 2
r3 — (2d — c)rg — Z_d =0.

Mivel d < ¢/2, az ro-t nem tartalmazoé tag, az egyenlet két gyokének szorzata negativ, azért a gyokok valosak, egyikiik
pozitiv, mésikuk negativ. A pozitiv gyokre van csak sziikségiink:

c c
rn=d=g+yfe(z-d).
és itt a gyokjel alatt AB(OB — OD) = AB - DB = BC? all, hiszen ABC' derékszogt haromszog, ezért
(1) rgzd—g—i—BC:BC—BD.

Hasonloan az OO3T3 derékszogl haromszoghen OO3 = ¢/2 — r3, OT5 = OD + DT5 = d + r3, Pitagorasz tétele
alapjan

2
73 4 (2d + c)r3 — (Cz - d2) =0,

és igy az 02151503 trapéz kézépvonalanak hossza

ro+r3 BC+AC — AB

(2) 5 = 5

Marmost a jobb oldali kifejezés — mint ismeretes — megadja a C-nél derékszogi A BC haromszogbe beirt kor sugarat,
ami 71, eszerint (2) a fenti allitas els6 részét bizonyitja.

ky értelmezésébdl az is adodik, hogy — BC-n valo érintési pontjat A;-gyel jelolve — fennall BTy = BA; = BC —
CAl = BC — r1.
Igy, felhasznélva (1)-et, majd (2)-t

ennek pozitiv gyoke

T2—|—T3_T2D—|—DT3_T2T3
2 2 2

T2T1 :T2B_T1.B: (Tg-i—DB)—(BC—'r‘l) =7r =

ez pedig allitdsunk méasodik része.
Ezek szerint Ty felezi a trapéz ToT5 szarat, az itt AB-re merdlegesen, vagyis az alapokkal parhuzamosan felmért
r1 = 110, szakasz a trapéz kozépvonala, tehat O; az O203 szaron van. Ezt akartuk bizonyitani.
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