Legyen a keresett ABC haromszog koriilirt kore k, sulypontja S, magassagpontja M, k kézéppontja O. Az AO = r,
AS = sg, AM = my szakaszokbol kell megszerkeszteni a haromszoget.

Jeloljiik a BC oldal felez6pontjat Ai-gyel, M tiikdrképét A, -re M'-vel. Ekkor BM', CM' a CM, ill. BM tiikorképe,
s igy meréleges AB-te, ill. AC-re. Eszerint B és C az AM’ szakasz folotti Thalész-koron van. Ez a kor tehat azonos
k-val. Igy azt nyertiik, hogy a magassagpontnak a BC oldal felez6pontjara vonatkozé M’ tiikorképe a haromszog koreé
irt koron van, annak az A csticesal atellenes pontja. Eszerint az AM M’ haromszogben A; és O oldalfelezé pontok. Igy

Az elemzés a kovetkezs szerkesztésre vezet: az AA; = s, = 3s0/2, A10 = mg/2, OA = r tavolsagokbol haromszoget
szerkesztiink, O koriil A-n at k kort htzunk. Ebbgl metszi ki az OA;-re Aj-ben allitott mer6leges B-t és C-t.

Ha a haromszog létrejon, egyértelmiien meg van hatérozva és megfelel a feltételeknek. Jeloljiik ugyanis k-nak A-val
atellenes pontjat M'-vel, M’ tiikorképét A;-re M-mel. Ekkor AM || OA; L BC, AM =2 OA; =mqg és BM || M'C,
mert tiikorképek A;j-re, de M'C L AC, mert AM' atméré k-ben. Igy AM is, BM is magassagvonal, M tehat az ABC
haromszog magassagpontja.

A haromszog létrejon, ha az r, 3s9/2, mo/2 tavolsagokra teljesiilnek a haromszog-egyenlStlenségek, megengedve
az egyenl@ség jelét is, mert A, O és S egy egyenesen is lehetnek (egyenls szara haromszog esetén), tovabba ha OA4; =
mo/2 < r, A; a k belsejében van. Megengedhetjiik az mo = 0 esetet is, ami az A-ban derékszogi haromszogeket adja,
ekkor azonban sg = 2r/3 kell hogy legyen, és a feladat hatarozatlanna vélik, minden 2r atfogédju derékszogli haromszog
megoldéasa.

Megjegyzés. Az AMM’ haromszognek MO is stlyvonala, igy atmegy S-en és MS : SO = 2 : 1. Eszerint egy
haromszog magassagpontja, silypontja és koriilirt korének kozéppontja egy egyenesen van ebben a sorrendben, és
a sdlypont a masik két pont kozti szakasznak a koriilirt kor kézéppontja fel6li harmadold pontja. Ezt az egyenest
nevezik a haromszog Euler-egyenesének. Ha megforditva, ezt a tételt ismerjiik, ebbdl konnyen adodik az OA; = mg/2
Osszefiiggés és a fenti szerkesztés.



