I. Az adottakbol kivonéssal adodo
2 —y* = (a—b)(z—y)

egyenletet akar (1)-gyel, akar (2)-vel 6sszekapcsolva az eredetivel ekvivalens rendszert kapunk. Ujabb alakitassal
(z—y)z+y—a+b)=0,
ami két modon teljesiil:

A) ha x—y=0,
B) ha z+4+y—a+b=0.

Az A) esetben y = x, és ezt (1)-behelyettesitve
22 = (a+ bz, z(x —a—>0)=0,

amibdl az eredeti rendszer két megoldasa:
(3) 1=y =0, To =Y2 =a+b.

A B) esetben
(4) r+y=a-—>b, y=(a—0b)—uz,
és ezt (1)-be helyettesitve
(5) 2% — (a — b)x — bla — b) =0,

amibdl Gjabb két megoldas szamara

() - %(a—b— CEDICEED)
Ty = %(a—b—l— V(a—b)(a+3b)),

és mivel (4) és (5) szerint egyarant
T3 +Ys=T4a+Ys=23+T4=0a—0b,

azért
(6") Y3 = T4, Y4 = T3.

Ezzel az egyenletrendszert megoldottuk.

IL. A (3) megold4sok minden (valos) a, b értékpar esetén valosak, (6') és (6”) pedig akkor és csak akkor, ha a
négyzetgyokjel alatti zarojeles tényezk elGjele nem ellentétes; részletezve, ha vagy egyikiik sem negativ:

a—b=20 és a+3b=0,

azaz
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a>0 és —
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vagy ha mindkét zarojelben negativ szam all:
a—b<0 és a+3b<0,

aAZazZ

a<0 és a<b<—§.

II1. Ugyanezek felhasznalasaval azt is kapjuk, hogy mind a négy megoldas valos és kiilonboz6, ha
a>0 és —§<b<a, vagy ha
a<0 és a<b< —%;
ugyanis ezen egyenlGtlenségek teljesiilése esetén a diszkrimindns pozitiv, xs # x4 = ys, ugyanigy x4 # ys és ezek

a (3) megoldasoktol is kiilonb6z6k, mert azokban = = y; tovabba a (3) alattiak egymastol is kiilonb6z6k, mert az
egyenl6tlenségek miatt b # —a, és igy xo = a+ b # 0 =z (1. dbra).



1. dbra

x3 = x4 (és vele y3 = y4) kétfeleképpen adodhat:
«) ha a — b = 0, ekkor azonosak az z1 = y; = 0 megoldéssal, ezért a rendszernek 2 megoldasa van, ha a # 0, és
egyetlen megoldésa, ha a = 0.

B) ha pedig a + 3b = 0, ekkor azonosak az xo = y2 = a + b megoldassal, 2 megoldés van, ha a # 0.

Megjegyzés. Ha b # 0, akkor (1) is, (2) is a derékszogi koordinatarendszerben egy-egy parabola egyenlete, és ezek
egymaés tiikorképei a tengelyek kozti, y = z, azaz y — x = 0 egyenletd szogfelezére nézve, hiszen = és y felcserélésével
a két egyenlet atmegy egymasba. Igy a rendszer megoldasai e két parabola legfoljebb 4 kozos pontjanak koordinatai.
Az (z1,11) és (x2,y2) megoldasok rajta vannak a tiikrozés tengelyén. Az (x3,y3), (24, y4) megoldasokat Osszekots, (4)
egyenlet egyenes pedig meréleges a tiikrozés tengelyére.



