a) A fliggvény els6 tagja az x szam egész része, a gyokjel alatt pedig az tn. tort része all, amire [x] <z < [z] + 1
miatt teljesiil:

(1) 0<z—[z] <1

Eszerint a masodik tagnak mindig van értelme.
A fiiggvényt f(z)-szel jelolve azt kell belatnunk, hogy véve az 1, 22 helyeket, ahol 21 < x4, fennall f(z1) < f(z2),

azaz f(x2) — f(z1) > 0.
Ha [z1] = [z2], akkor f(z1) és f(z2) csak a gyOkjel alatti szamban kiilonboznek, és azokra

x1 — [21] < 23 — [11] = T2 — [22],

igy, mivel két nem-negativ szam koziil a nagyobbiknak nagyobb a négyzetgyoke, valoban f(x1) < f(z2).

Ha pedig [z2] > [x1], akkor [z2] 2 [#1]+1, és mivel a négyzetgy6kok mindegyike 0 és 1 kozotti szam, az 1 értéket mar
nem engedve meg, ezért kiilonbségiiket csdkkentjiik, ha a kisebbitendé masodik tagja helyett 0-t irunk, a kivonandéé
helyett pedig 1-et. Igy

flxa) = f(x1) > [wa] — ([1] +1) 20,

tehat f(x2) — f(z1) > 0.
b) A (0,1) balrél zart intervallumon f(z) = /z vagyis képe p parabolaiv. n-nel egész szamot jeldlve, az (n,n + 1)
balrol zart intervallumban, ahol tehat [z] = n,

fx)—n=+vz—n,

vagyis a fliggvény képe p-bdl eltolassal keletkezik, mindkét tengely irdnyaban n egységgel. (Konnytd belatni tovabba,
hogy a szomszédos ivek egyméashoz kapcsolodnak.)
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