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I. megoldas. Hosszabbitsuk meg GG'-t és HH'-t az AC egyenessel valo G*, ill. H* metszéspontig, tovabba
htzzunk parhuzamost AB-vel J-n at és jeloljiik ennek AC-vel val6 metszéspontjat J*-gal. A keletkezett alabbi hasonld
derékszogli haromszogparok alapjan rendre

* /
MG*G'A ~ MCDA, MG*:MC’~CégTY = axyg,
x 77/ * * * H*HI *
LH*H'A ~ LG*GA, LH :LG-G*GZ(LM—FMG)-:CO,
KJ*JA ~ KH*HA, KJ* = KH*- = = (KL+ LH") - a0,

ezért, fokozatos behelyettesitéssel

EJ=AJ"=AK + KJ* =d+ (c+LH*) -zo = d+ 2o[c+ (b + MG*) - 3] =
(1) =d+ zo[c+ zo(b+ axo)] = d + cxo + bag + azf = f(x0),

amit bizonyitanunk kellett.

Ha az egyiitthatokat, valamint az xzy értékét abrazolo AK, KL, LM, MC, AE szakaszokat — esetleges negativ
elGjeliik esetén — az eredetivel ellentétes irdnyban meérjiik fel, 0 egyiitthaté esetén pedig a K, L, M, ill. C' pontot
azonosnak vessziik rendre A-val, K-val, L-lel, ill. M-mel, tovabbé a felhasznalt egyeneseket mindig meghosszabbitjuk
a kivant metszésig, akkor — mint hasonloan belathato — az eljaras barmely (valos egyiitthatos) legfeljebb harmadfoka
polinomnak barmely (valés) xo helyen felvett értékét elGallitja, s6t tovabbi egylitthatok megfelelg sorrendii felmérése
utan barmely magasabb foku polinomét is. Az eredmény (EJ, ill. megfelelGje) ugyancsak elGjelével egyiitt értendé:
amennyiben J az AB egyenesnek C-t nem tartalmazé oldalan adodik, f(xg) < 0. zp = 1 esetén — amikor ugyan az
eredmény nyilvinvalé — E a B-be esik, F, G', H' és J pedig D-be. EJ-ként BD = a + b + c + d adodik.

A bizonyitasban a hasonlé haromszogekbdl a szakaszok abszolut értékét kapjuk, elGjeliiket esetenként kell6 meg-
gondolassal kell megallapitani. Ezt egyszertvé, ill. feleslegessé teszi az alabbi II. megoldés.

Kdalman Miklés (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t.)

Megjegyzés. Tobben megjegyezték, hogy az (1)-beli elss alak — jobbrol bal felé, egyszersmind a legbelsd zarojelbol
kifelé olvasva — az f(zo) kiszamitasara ma ,Horner-médszer” néven ismert eljaras: valtakozva szorzést és hozzaadast
végziink, a szorz6 mindig x, az elsd szorzandé a, a hozzaadott tag mindig a hatvanyok csokkend rendjében kovetkezd
egyiitthato.

W. G. Horner 1786-1837 élt, ezt Segner élet-adataival egybevetve latjuk, hogy Horner nem az elvet fedezte fel;
hanem a szamitas részeredményeinek elrendezésére adott olyan iigyes moddot, amely bizonyos esetekben mindjart
elgkészit egy tovabbi szamitast. Eszerint a fenti mellett ugyancsak hasznalatos Horner-séma, vagy Horner-elrendezés
elnevezés a helyes, a lényeget kifejezs.

II. megoldas. Az eljaras helyességét koordinata-geometriai ton bizonyitjuk. Legyenek a derékszogi rendszer
tengelyei AB és AC, ekkor a felhasznalt pontok koordinatai:



B (17 0)5 E(Io, 0)7 K(Ov d)a L(Oa d+C),
M (0, d+c+0b), C0O,d+c+b+a), D(,d+c+b+a).
A DM egyenes egyenlete, és abbol az x = zy egyenletii EF egyenessel valo G’ metszéspontjanak, tovibba G-nek
koordinatai:
y=(d+c+b)+ax,
G'(xg, d+c+b+axg), G(1, d+c+ b+ axo).

Hasonléan GL egyenlete és abbol H' és H kozds ordinatéja

y=(d+¢)+ (b+ axg)x,
d+c+ xzo(b+ axo),

végiill HJ egyenlete és J ordinataja

y=d+ [c+z0(b+ axo)]z,
(EJ =) d+ zo[c+ 2o (b + azo)] = f(z0).

Az a, b, ¢, d, ry szamokra semmiféle korlatozast nem hasznaltunk fel, tehat az eljaras a tett korlatozasok nélkiil
érvényes.

Simon Julia (Gy6r, Kazinczy F. Gimn., III. o. t.)



