a) Legyen egy a feltevéseket teljesits nyolcszog ABCDEFGH = N, vagyis mindegyik szoge 135°. Az AB, CD
egyenesek metszéspontjat P-vel jelolve BCP egyenl$ szart derékszogli haromszog, mert B-nél és C-nél levs szoge,
mint N-nek kiils6 szoge, 45°, igy a BPC< derékszog, CD 1 AB. Ugyanigy CD 1. EF | GH, ez a négy egyenes egy
PQRS téglalapot hatarol (1. abra).

Ezek alapjan
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és ezek egyenlGségébdl, kell§ rendezéssel
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V2

Itt a bal oldal egész szam, és egész a jobb oldali zardjel értéke is. Ez csak agy lehetséges, ha mindkét oldal 0. Ha
ugyanis egyik nem az, akkor a masik sem, igy pedig v/2 egyenls volna a zarojeles kifejezés és a bal oldal hanyadoséaval,
ami racionélis szam, holott V2 irracionalis szam.

Eszerint AB = FE, s mivel még parhuzamosak is, ABEF paralelogramma, azért atloi, AE és BF felezik egymast
az O metszéspontjukban, méas szoval az A, E, valamint B, F' csucs-parok egymas tiikdrképei O-ra nézve.

Ugyanigy BC § FG, ezért BF felezGpontja — az O pont — felezi CG-t is, masrészt AH § ED alapjan O — mint AF
felez6pontja — a DH &tlot is felezi, tehat N keriiletének FFGHA és ABCDE részei egymés tiikorképei O-ra nézve.
Ezt kellett bizonyitanunk.

b) Példat mutatunk egész oldala, egyenls szogi és centralisan nem szimmetrikus hatszogre és 12-szogre, ezek
mutatjak, hogy a nyolcszogre vonatkozo allitéas megfelelGje hatszogre és 12-szdgre nem érvényes.

Messe egymést a 2 egységnyi oldalat ABCDEF szabalyos hatszog F'A és CB oldalegyenese P-ben, és legyen az
ABP szabalyos haromszog AB-vel parhuzamos és egyiranyu kozépvonala Ay By (2. abra).

AB—FE=—(GF + ED — HA — BO).

2. abra

Ekkor az A1 BiCDEF hatszog mindegyik szoge 120°, és egymaés utani oldalainak hossza rendre 1, 3, 2, 2, 2, 3, a
szemben fekvd oldalparok kiilonbo6zsk, az idom nem centrélszimmetrikus.

Legyen maésrészt a 2 egységnyi oldalt szabélyos 12-sz6g 5 egymas utani oldalabol allo torott vonal ABCDEF (3.
abra), a C'D oldal {6lé kifelé irt szabalyos haromszognek C D-vel parhuzamos és egyiranyu kézépvonala C1D, a C;CB
és a D1 DFE héaromszoget ebben a koriiljarasban paralelogramméva kiegészité pont By, ill. Ej.



3. dbra

Konnyt belatni, hogy ez rajta van az AB, ill. FE oldal meghosszabbitasan, igy a 12-sz0g keriiletének mondott
részét AByC1 D1 Eq F-fel potolva megfelels ellenpéldat adtunk: a szégek egyenlék a megfelels eredeti oldalak szogével,
tehat egymassal is, az oldalak hosszai 3, 2, 1, 2, 3, és nyilvanvaléan nem &ll fenn centralis szimmetria.
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