I. A d kor R sugarat az a, b, ¢ korok r sugaraval csokkentve az A, B, C-n d4tmend kort, vagyis az ABC haromszog
koriilirt korét kapjuk, tehat d kozéppontja, D, a haromszog koriilirt kérének kézéppontja. Legyenek d-nek az a, b, ¢
korrel valo érintkezési pontja rendre A', B', C’.

Ezekre az allitds semmitmonddan érvényes. A szimmetria miatt a d-n valasztando P pont kijelolésében elég az
A'Cy ivre szoritkoznunk, ahol Cy a C’-b6l indulé atmérs végpontja. Legyen a P-bdl hizott (egyik) érints érintési
pontja az a, b, ¢ korén rendre Ay, By, C; és messe a PA’ egyenes a-t masodszor As-ben. PB’ a b-t By-ben, PC’ a c-t
Cy-ben. Igy a P-bél hizott érint és szel6 tétele szerint PAT = PA’ - PA,, és emiatt
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ugyanis AsA||PD, hiszen az A’ AAy egyenld szért haromszog az A’ D P-nek kicsinyitettje A’-b6l mint kdzéppontbol.
Ezért és hasonléan

PA,=k-PA, PB =k -PB, PCi=k PC,

ahol k a mondott (pozitiv) allando négyzetgyokét jeloli, és ezekrdl kell belatnunk, hogy kett6jiik Gsszege egyenls a
harmadikkal.

Ez abbol adédik, hogy A’ B’'C’ nyilvanvaléan szintén egyenld oldali haromszdg, P a koréje irt kdrnek a révidebbik
A'B’ ivén levs pontja és az A’ B’ P haromszdgnek az A'C’ Py helyzetbe valo elforditasaval

AP+ BP=APy+C'Py= PPy + P,C' = PC'.

Valéban, az elforditas szdge 60° volt, ezért APP, egyenlS oldald haromszog, és Py a PC’ szakaszra jutott, mert
egyrészt A'C' Pyt = A'B'P<x = A'C' P, méasrészt C'Py = B'P < C'P, ugyanis az utobbi két szakasz a két-két oldal
hosszaban megegyez6 PA'B’, PA'C’ haromszogekben a harmadik oldal, és P helyzetének megvalasztasa folytan a
B’ P-vel szemben levé PA' B’ szdg 60°-kal kisebb, mint a C’ P-vel szemben fekvs C' A’ P szog.

A bizonyitand6 egyenlSség most méar A'P + B'P = C'P-bél adodik k-val vald szorzas Gtjan.

II. Amig az a, b, ¢ korok sugarara teljesiil r < AD, addig d* az a, b, ¢ korok mindegyikét kiviilrél érinti. Az A™,
B, C™ érintési pontok ismét egyenls oldalt haromszoget alkotnak, és fenti bizonyitdsunk csak annyiban valtozik,
hogy az abra jeloléseivel

P*B:\> P*B; R'+r )
(P*B’*) :P*B’*: T = allando.

Az abran P* a d* kornek az A™-ot nem tartalmazo B™*C™ ivén van, ebben a helyzetben

P*A™* = P*B"™ + P*C", és igy
P*A} = P*B} + P*Cy.
Ha viszont r > AD, akkor d*-ot a, b, ¢ mindegyike magaba zarja, a kivant érint6k nem huzhatok meg. Eszerint

r < AD esetén 2 korre érvényes az allitas, r = AD esetén pedig csak 1-re, az 1. részben vizsgalt érintkezési tipusura.
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