Megoldas. 1. Felismerjiik, hogy a by, b, b3, ... szdmsorozat egy-egy Osszefliggd részsorozataban az ai,as,as, ...
sorozat valamely ap tagja az elsé tag — nevezziik ezt a részsorozat vezértagjanak —, és mellette kivonandéként, majd
hozzaadva szerepelnek egyenként az 0sszes nédla kisebb indexd tagok, az indexeknek el6bb csokkend, majd névekedd
rendjében, ar — ay és ax + a; kozott pedig maga ay, szerepel tagként. Eszerint az aj, vezértagu részsorozat:

(1) ak — Ok—1,0k — Qk—2,...,0k — Q2,0 — G1,0k, 0k + a1,0k + a2, ...,0; + Qp—2,0k + k-1,

és tagjainak szama 2(k — 1)+ 1 =2k — 1.
Masrészt a vezértag szerepét egymads utan aq,as,as, ... jitssza, ennélfogva az aj vezértagl részsorozat végéig a
részsorozatok szama k, és tagjaik szdmanak Osszege

1
L4342k — 1= ck[l+(2k = 1)] = ¥,

ez az ay + a1 tag indexe. Eszerint valahanyszor az index atlépi a k* négyzetszamot, a vezértag szerepét atveszi ag-tol
az ay, + 1 tag a sorozatbol.
Ha maérmost az adott index négyzetszam: m = M?, akkor b,, = ay + ap/—1. Ha m nem négyzetszam és négyzet-
gyokének egész része M, vagyis
M?><m<(M+1? & m=M+p,
ahol tehat
0<pu<2M+1,

akkor
apM+1 — aM+1—p  ha 0<pusM;
b = § am+1, ha  p=M+1;
ap+1+ aQu—nm—1, ha M+1<pu<2M+1.

Az adott numerikus példakban
1968 = 442 + 32, 3968 = 622 + 124,

eszerint
biges = a45 — a13, b3ges = ae3 + a61-

II. Konnyt belatni, hogy az aj vezértagi (1) részsorozat Osszege (2k — 1)ay, igy m = M? esetén az els6 m tag
Osszege
Sm=b14+ba+bs+...+bm-1+bn =0a1+3a2+5bas+ ...+ (2M — 1)apy = S,

és erre egyszertibb kifejezést nem adhatunk, amig csak az aj,as,as, ... sorozat tagjairdl kozelebbi adatunk nincs.
Hasonloan m = M? 4 11 esetén a fenti 6sszeghez hozzaadandé az ays4q vezértagi csonka részsorozat elsé p tagjanak
Osszege, igy
Sm + pariyr — (e +ap—1+ ... +Fam+1-p4), ha 0<p S M;
Sm = 4 Sy + pany1 — (ap +ap—1 + ... 4 a1), ha pu=M+1;
Su + parry1 — (e +ap—1+ ... Fap—m), ha M+1<pu<2M+1.

A fenti indexekre alkalmazva az eredményt:

S1968 = a1 + 3az + baz + ... + 8Tass + 32a45 — (a44 +as3+ ...+ alg);
S3968 = a1 + 3as + ...+ 123ag2 + 124ag3 — ago.
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