Megoldas. I. Legyenek a kérdéses ABC derékszogi haromszog befogoi CA, CB ugy, hogy az A-bol indulé AD
szogfelezore teljesil AD : DB = k.

¢ A
A szogeket a szokas szerint jeldlve az ABD héaromszogbdl a sinustétel, valamint a kétszeres szogek fiiggvényeire

@
vonatkozd azonossig alapjan egyenletet kapunk sin §—re:

(1) k=AD:DB=sing: sin < = cosa : sin = = (1 — 2sin? E) :simg7
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2) 2sin2%+ksin%—120,

és innen egyértelmien
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(ugyanis a negativ gyokot mindjart elhagytuk).
II. k-t természetesen pozitivnak tekintve minden értéke mellett kapunk haromszoget. Ugyanis % < 45° miatt csak

« 1
0 < sin — < —= fogadhato el, ez viszont minden k& > 0 esetén teljesiil, mert

2 V2
VEZ+8 < k+ /8,

ugyanis
2
(k:+\/§) =k>+8+2V8 > k%> +8.
Igy

(\/k2+8—k><§:%.

N

a-t kiszadmitva egyértelmten megkapjuk (-

7 a1 7
k = — esetén sm§ =1 cosq = 3= 0,875,

o =28°57", B =61°3.

ITI. Az ABC haromszog egyenld szara, ha a = 45°, azaz (1) alapjan, ha

45° in 45° 1 2
R P X | A VANV R 1)

sin 22,5° sin 22,5°

(Az ABD haromszog pedig k = 1, azaz a = 60° esetén egyenld szara.)
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Megjegyzés. Azt, hogy a (2)-bdl sin %—re adodo pozitiv érték mindig kisebb —=-nél, igy is kapjuk: egyenletiink bal

V2
« « 1 k
oldala sin — = 0 esetén —1, negativ, sin — = — esetén pedig —, pozitiv, a gyok a két korlat kozott van. Ebben arra
5 g SRNG pedig NG p gy
tamaszkodtunk, hogy a bal oldal grafikonja a 0 < sin% < E intervallumban folytonos vonal.



