I. megoldas. Legyen az egyik gyokpar a és —«, a masik 8 és —f (foltehetjiik, hogy «, 5 > 0, hiszen x = 0 nem
elégiti ki (1)-et), és a hatra levé két gyok ~, 6. Ekkor (1) bal oldala mint gyoktényez6k szorzata:

(2% = a?)(@? = B%)(z =) (x - 0) =

(2) = o' = (& + B%)a? + o B[z — (v + &)z + 0],

és a két kifejezés azonos volta alapjan

(3) 25 egyiitthatojabol —(y+6) = -2,
(4) 2% egyiitthat6jabol 78 — (a® + %) = -9,
(5) x3 egyiitthatojabol (@ 4 B?) (v + 6) = 14,
(6) z” egyiitthatojabol —d(a® + B%) + a?p% = 24,
(7) z  egyiitthatojabol —a?B2 (v +6) = —20,
(8) 2° egyiitthatojabol o228 = —20.

Ovatossagra int, hogy a (2)-ben szerepls 4 egyiitthatora 6 egyenletet kaptunk.
(5)-6t és (7)-et (3)-mal osztva a? + 5% = 7 és a?B? = 10, az utobbival (8)-at osztva v§ = —2. Ezekkel a f6l nem
hasznalt (4) és (6) teljesiilnek. Tovabbmenve

o2, B? értéke 2 és 5,7y és & értéke 14+ /3 és 1+ /3,
és igy az egyenlet gyokei:
V2, V2, V5, V5, 143, 1- V3,
Csetényi Artur (Kiskunhalas, Sztics J. Alt. Isk., 8. o. t.)
II. megoldas. A fenti jeloléseket tovabb hasznaljuk. « és —a kielégiti (1)-et, tehat
ab —2a° — 9a* + 140 + 2402 — 200 — 20 = 0,
a® +2a° — 9a* — 1402 + 2402 + 20a — 20 = 0,
eszerint a csak olyan szam lehet, amely e két egyenlGség kiilonbségét is kielégiti:
4a(a =70 +10) = 0.
Nem lehet azonban « = 0, mert ez nem gyoke (1)-nek. A levalasztassal ado6do
a' =7 +10=0

egyenletbsl valamilyen sorrendben o, 2 értéke 2 és 5, de sorrendjiik lényegtelen.

A megtalalt gyokokhoz tartozo gyoktenyezsk (2% — 2)(z? — 5) = 2 — 722 + 10 szorzatéaval (1) bal oldala (maradék
nélkiil) oszthaté és a hanyados 2 — 2z — 2. Ez azt jelenti, hogy x1 o = £V/2 és x34 = +/5, valoban gyoke (1)-nek, a
tovabbi gyokok pedig az

(9) 22 —2r—-2=0
egyenletb6l x5 6 = 1 + V3.
Koczy Laszlé (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

III. megoldas Legyen tovabbra is az egyik gyok par o és —a, és mint lattuk, a # 0, igy (1) bal oldala oszthato a

megfelel§ gyoktényezsk

(z—a)(z+a)=2>-a®>=2>—a

szorzatéval, ahol a = a®. Ezt fogjuk meghatarozni. Az osztast végrehajtva a h(x) hanyados- és az m(x) maradék-
polinom:

(10) h(z) = z* — 22% + (a — 9)2* + (14 — 2a)x + (24 — 9a + d?),
m(x) = (=20 + 14a — 2a®)z + (=20 + 24a — 9a” + a*).
Az utébbinak azonosan 0-nak kell lennie, tehét a olyan szam, amelyre egyidejtileg teljesiil:
(11) —20 + 14a — 2a* = 0,
(12) 20 + 24a — 9a* + a® = 0.
(11) gyokei a; = 2 és ag = 5, és mindkettd a (12)-nek is gyoke. Ezzel ismét meg kaptuk (1)-nek 1 0 = +v/2, 234 = £V5
gyokeit és a II. megoldas befejezése szerint haladunk tovabb.

Megjegyzések. 1. Ha (1)-bdl a gyok-parokat egyenként valasztjuk le, az els6 osztas hanyadosat (10)-bol kapjuk a = 2
(vagy a = 5) helyettesitéssel.
2. Magyarazza meg az olvaso a (11) bal oldala és a (9)-hez vezets oszt6 kozti kapcsolatot.



