Kiilonboz6 torzsszamok hatvanyainak szorzatara felbontva 693 = 32 - 7 - 11, eszerint a keresett szamoknak osztha-
toknak kell lenniiik 3% = 9-cel, 7-tel és 11-gyel, és ezek teljesiilése esetén szorzatukkal is oszthatok a szamok.

A 9-cel val6 oszthatésagot a szamjegyek elSirdsa biztositja, mert a tizféle szamjegy Osszege, mindegyiket egyszer
véve, 45 =9 - 5.

11-gyel azok és csak azok az egész szdmok oszthatok, amelyeknél a végétsl szamitott paratlan sorszamu helyeken 4llo
szamjegyek Osszegébdl a paros sorszamu helyeken 4ll6 szamjegyek Gsszegét kivonva, 11-gyel oszthat6é szamot kapunk.
Ugyanis a k-adik jegy helyi értéke 1071, és paratlan k esetén az ennél 1-gyel kisebb szam oszthato 11-gyel, mert igy
k — 1 péros, és ezért 10"~ — 1 oszthato 10% — 1 = 99-cel, ami 11 -9 (k = 1 esetén is teljesiil), paros k esetén pedig
k — 1 paratlan és 10°~! + 1 oszthaté 10 + 1-gyel. Ezek alapjan — a legfoljebb négyjegyi szamokra szoritkozva — igy
adodik az allitas: az A, B, C, D jegyekkel irt szam igy alakithato:

A-10°+B-10°4+C-10+D =
= A(11M; — 1) + B(11My + 1) + C(11M5 — 1) + D = 11M, + (D + B) — (C + A),

és az utolso alak igazolja allitdsunkat (M; egész szam).

Eszerint esetiinkben — a mondott két 5-5 tagl jegyosszeget S1-gyel, ill. Sa-vel jeldlve S1—S; = 11N. Itt N paratlan,
mert S7 + Sy = 45, paratlan, és két egész szam 0Osszege és kiilonbsége megegyezs parossagi. Tovabbé csak N = +1
jOhet széba, ezért egyikiik 28, masikuk 17, mert N = £3 esetén a kisebbik 6sszeg 6 lenne, ami nem lehet 5 kiillénb6z6
szamjegy Osszege.

A 7-tel valo oszthatosigot kdzvetlen kiprobalassal fogjuk biztositani.

693 legkisebb megfelel§ tobbszordsét keresve, ez nem kezd&dhet a szoba jovs legkisebb 1023 szamjegy négyessel,
mert ez S1-be 3+ 0-t, So-be 2+ 1-et ad, és a mondott 28-as Osszeg hatra levs része, 25 mér nem érhets el a legnagyobb
harom jeggyel sem: 9 + 8 + 7 = 24. Abbol, hogy itt a hiany 1, adédik, hogy az elsé négy jeggyel irt szamot 1024-re
novelve, a paratlan sorszamu helyeken — éppen a hatrabb all6 helyeken — egyértelmten elérhets a nagy jegyeket igényls
Sy = 28, és ezzel Sy hatra levs jegyei is kiadodnak. Igy a szoba jov6 szamok koziil a 9-11 = 99-cel oszthatok legkisebbike
— a péaratlan sorszamu helyeken a 7, 8, 9 jegyeket, a parosakon a 3, 5, 6-ot névekvs rendben felirva — 1 024 375 869.

Ez nem oszthatd 7-tel, maradéka 6, de a 11-gyel valé oszthatésdgot meg6rzs legkisebb noveléssel, 9 és 8 cseréjével
elérhets a 7-tel valo oszthatosag, mert igy a novelés (9 — 8)(100 — 1) = 99 = 7- 14 + 1. A keresett tObbszorosok
legkisebbike:

1024 375 968 = 693 - 1 478 176.

A legnagyobb t0bbszorost keresve, ennek elején elGszor 9876-tal probalkozunk. Ez Si-be 8 46 = 14-et ad, amibdl még
elérhet6 az Osszeg értékek kisebbike: 8 + 6+ 2+ 1+ 0 = 17, és igy 9 - 11-nek legnagyobb, széba jovS tobbszordse a
fentiekhez hasonléan 9 876 524 130.

Ennek 7-tel valo osztasi maradéka 4. A fentihez hasonléan a legkisebb csokkenést okozd 1, 0 csere a szamot 99-cel
csokkentené, a maradékot pedig 1-gyel, 3-ra, ez nem felel meg. A tizes és ezres helyi értékd 4 és 3 cseréje viszont a
szamot (4 — 3)(1000 — 10) = 990-nel csokkenti, ami 7 - 141 + 3. Eszerint mindkét cserét végrehajtva a maradék O-ra
csokken, és a kivant tobbszorosok legnagyobbika:

9 876 523 041 = 693 - 14 251 837.
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