a) Az adott kifejezés igy alakithato:

(n® + 10n2) — (12002 + 1200n) + (9997 + 9990) — 12600
—(n+10) B

(1) = —n? 4+ 120n — 999 +

K =

12600
n+10

n helyére egész szamot helyettesitve a jobb oldal els§ harom tagja egész. Ezért K akkor és csak akkor egész, ha a tort
kifejezés egész szamot ad, vagyis ha n+10 egyenls 12 600 valamelyik osztojaval. Itt természetesen az abszolat értékben
egyenld pozitiv és negativ osztékat kiilon-kiilon tekintjiik.

12600 = 2% -3%.52 .7, az 1106. gyakorlatbarﬁ latottak szerint pozitiv osztéinak szdma az 1-gyel —1-gyel ndvelt
kitevsk szorzata: (34 1)(2+1)(2+ 1)(1 4+ 1) = 72, ugyanennyi a negativ osztok szama, tehat 144 olyan n egész szam
van, amely mellett K egész. Espedig az

n+10=-12600, —6300, ..., 8, 9, 10, 12, ..., 12600
egyenletbdl
n=-12610, —6310, ..., =2, —1, 0, 2, ..., 12590.
b) Az n > 0, K > 0 egész értékparok meghatéarozasa céljara kizarjuk azokat a pozitiv egész n-eket, amelyekre

K < 0. Alakitsuk (1)-et igy: K = K7 + K3, ahol

12600

_ = — — = — — 2
Tk Ky = (111 —n)(n —9) (n —60)* +2601.

K1 minden n > 0 esetén pozitiv és monoton csokken, ha n noévekszik. Ha 9 < n < 111, akkor Ko > 0, itt tehat
K >0.Azn>111és 0 <n <9 értékekre Ko < 0, az utoébbiakra azonban

|K2| <1109 —n) < K;, mert
12600 110n2 + 1100 + 2700
—110(9 — n) =
n+ 10 (9—n) n+ 10

tehat itt is K > 0.

A maésodik alak, szerint n > 60 esetén Ko is monoton cstkkend, tehat ez all K-ra is. Marmost n = 113 esetén
K < 0,den =112 esetén még K > 0. Mindezek szerint K >0 a 0 < n < 113 egész értékekre teljesiil.

Ezekre az n-ekre 10 < n + 10 < 123, azt keressiik tehat, hany osztéja van 12 600-nak 10 és 123 kdzott, a hatarokat
nem véve tekintetbe. A valaszt két észrevétel konnyiti. A 12600 = 2232 .52 . 7 felbontas mutatja, hogy az 1,2, ...,10
egész szdmok mindegyike osztd, tehat az alsé korlat miatt elhagyandé pozitiv osztok szama 10. Masrészt 12 600 négy-
zetgyoke, 112,2 kozel esik a 123-as korlathoz, a nala kisebb és nagyobb osztok szdma egyenld, hiszen a négyzetgyoknél
kisebb szammal osztva a hanyados nagyobb a gyoknél és megforditva. Pl. 12600/105 = 120, ezek tn. kapcsolt osztok
12600-ra nézve. Igy a 112,2-ig megtartandé osztok szama 72/2 — 10 = 26, és csak a 112,2 és 123 kozti osztoit kell
megkeresniink 12 600-nak. Mar lattuk, hogy 120 megfelels osztd, tobb pedig nincs, mert 113 prim, a tovabbiak pedig
rendre a 19, 23, 29, 13, 59, 17, 11, 61 torzsszam tSbbszorosei, amik nincsenek meg 12 600 felbontésaban.

Mindezek szerint 27 olyan n természetes szadm van, amely mellett K pozitiv egész szam.
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