I. megoldas. 1. Elgszor olyan teriiletfelezé egyenest keresiink D-n &t, amely az AB, AC szakaszt metszi egy
E, ill. F pontban. Jeloljik az adott 0,32 és 0,36 aranyszamot p.-vel, ill. py-vel, ekkor a DAE és DAF haromszognek
D-b6l hizott magassaga p.me, ill. pymy, ahol m,, my az eredeti haromszog C-bdl, ill. B-bél huzott magassaga. Legyen
tovabba AE/AB = q. és AF/AC = g, vagyis AE = q.AB = q.c, AF = @, AC = qb, és az AEF haromszog F-bdl
indul6 magassaga gyme.

Minthogy AED + ADF = AEF (a haromszogek teriiletét ugyanigy jeloltiik, mint magukat a haromszogeket),
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Ezt az AEF = ABC/2, egyszeri alakitassal g,q. = 1/2 kovetelménybe helyettesitve
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Ez csak akkor felel meg kévetelményiinknek, ha teljesiil 0 < g. < 1, tovabba (1)-bsl 0 < ¢, < 1.

Esetiinkben p. = 0,32 és p, = 0,36 felhasznaldsaval mindkét értékpar megfelel, ugyanis
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Ezzel két teriiletfelezs egyenest kaptunk D-n at, kdnnyi latni, hogy az utobbi AB-t a B végpontban metszi és ez a
felez6 az eredeti haromszog B-bdl indulé BBy stlyvonala.

2. Eredmeényeink a bettizés kell megvaltoztatasaval felhasznalhatok azoknak a teriiletfelezéknek a meghatarozasara,
amelyek a B-bdl és a C-bdl kiindulo oldalszakasz-part metszik at, ehhez csupan azt kell tudnunk, az A-bol indulo
magassagnak hanyadrészét teszi ki D-nek BC-t6l valo tavolsaga; legyen ez az ardnyszam p,. Ezzel kifejezve a DAB +
DBC + DCA = ABC 0&sszefiiggés igy alakul:
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Pa+pp+p.=1, tehdt p, = 0,32.

Marmost észrevéve, hogy p, = p., a CB és C' A oldalszakaszokat metsz§ teriiletfelez6re az A és C, valamint a és ¢
betik cseréje utan ismeét a (3) értékeket kapjuk, a masodik értékpar azonban tjra a BBy stlyvonalat adja meg.

Végiil a BA, BC oldalszakaszpart metszé teriiletfelezd egyenest nem kapunk, mert az A, B, C betik helyére
mindeniitt rendre B-t, C-t, A-t irva (2)-bol és (1)-bsl
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és az egyik megoldasban ¢/, > 1, a masikban ¢ > 1 (egyébként ¢ = ¢.,).
A talalt 3 teriiletfelez6t a 2. dbra mutatja.
Kovalszky Robert (Budapest, Landler J. Gimn.)

Megjegyzések. 1. Vegyiik észre, hogy az ABC haromszog alak szerint nem volt meghatéarozva, eredményiink barmely
haromszognek a py,, p. ardnyokkal meghatarozott D pontjara érvényes.

2. Az adott aranyértékek mellett D mindig rajta van a haromszoég B-bdl indulé BBy stlyvonalan, a méasik két te-
riiletfelezs pedig egymaés képe abban a ferde tiikr6zésben, melyben a megfelel6 pontokat 6sszekots szakasz parhuzamos
AC-vel és a koztiik levs szakaszt BBy felezi.

II. megoldas (vazlat). A kitiizésben ajanlott 1455. feladat egy adott D ponthoz egyetlen teriiletfelezd egyenes
szerkesztését irta le és bizonyitotta be, viszont (a III. rész végén) utalt arra, hogy a haromszogon beliili D esetében —
amilyen az itteni D pont is — egy tovabbi teriiletfelezs is lehetséges, a szerkesztés utolso lépésében felmérendd szakaszt
az ellentétes iranyban felmérve. Ez — mint latni fogjuk — esetiinkben is ad masodik megoldast.

A mondott szerkesztés lépéseit az 1455. feladat bizonyitésa szerinti szamitassal kovetjik (3. abra).
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3. dbra

A D;-en atmend, AB-vel parhuzamos egyenesnek AC-vel valé E; metszéspontjara nézve az AE; D1 My paralelog-
ramméabol a feltevés szerint F1D; = AM; = 0,36 AB = 9AB/25, méasrészt AE; = 0,32AC = 8AC/25.

Arra a GG1 pontra nézve, melyet az AB-t negyedels F pont és E7 6sszekots egyenesével C-n a4t huzott parhuzamos
metsz ki AB-bdl, hasonlosag alapjan
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AB,
tovabba mivel Hy paralelogrammava egésziti ki Fq AGq-et,
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D\H, = F1H, — E1D, = AG, — E1D, = AB <£ — 2—95> .

Igy a korzével atviends szakasz hossza, a Dy H; atfogéval és Dy E; befogoval szerkesztett derékszogi héromszog
masik befogoja:
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Ezt G1-t61 A felé felmérve kapjuk a D;-en 4tmend, az eljaréds szerinti teriiletfelez6 egyenesnek AB-n levé K pontjét:

AK! = AGy — g = %AB,

viszont az ellentétes irdnyt felméréssel is az AB szakasz egy pontjét, ti. a végpontjat kapjuk: AK} = AG; + g = AB,
tehat K| azonos B-vel. Végiil a felez6knek az AC' szakaszon levs L; pontjara, hasonlo haromszogekbol
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A kapott masodik teriiletfelez egyenes azonos a BB stlyvonallal. Igy D, az 1455. feladatban vizsgalt CoSB szogtar-
toméany hataran van, vagyis a BS Ay szogtartomanyhoz is hozzatartozik, ezért az eljarast az A és C betiik felcserélésével
végrehajtva Gjabb teriiletfelez6t kapunk.

(Bizonyitani kellene még, hogy az igy talalt 3-nal t6bb teriiletfelez6 nem lehetséges; ezt itt mellgzziik.)



