(1) bal oldala = = 4-re van értelmezve. Kiprobélva néhany egész értéket, az x = 5 gyokre talalunk. Tovabbi gyokok
keresésére lényegesen egyszertsithets az egyenlet, ha az egyik négyzetgyok helyett @j ismeretlent vezetiink be, ugyanis
a gyokok alatt elséfoku kifejezés all, s igy x az 4j ismeretlennek polinomja lesz. v — 4 helyett célszerd Gj ismeretlent
bevezetni, s mivel ennek értéke az x = 5 helyen 1, igy 1 + ¢-t:

ver—4=1+1t, azaz
(2) x=t>+2t+5, ahol t > —1,

mert a gyok nem negativ. Az egyenlet a kovetkezs alaku lesz:

(3) V2244t +9 =1+t + 3.

Ebbdl négyzetre emeléssel és atrendezéssel a
tt* +2t> +5t+2) =0

egyenlethez jutunk, aminek t = 0 gyokéhez tartoz6 z-et mar font megkaptuk, igy a tovabbi gydkok a kovetkezs
egyenletbdl keresenddk:

f@t)=t>+2t* +5t+2 =0,
a fenti ¢ = —1 korlatozast figyelembe véve. t = 0 esetén f(t) > 0, tehat (4)-nek nincs pozitiv gyoke. A (—1, 0)

intervallumban viszont van, mert f(—1) = —2 < 0 < 2 = f(0), vagyis f értéke az intervallum két végpontjaban
ellentétes jeld. Espedig csak egy gyok van, mert ha —1 < ¢; < to <0, akkor

flt2) = f(t) = (85 = 6) +2(t5 — 1) + 5(ta — t1) =
=(ta—t)[t3 +taty +t] +2(1+t2) +2(1+ 1) + 1] >0,

mert a szogletes zardjelnek mind a 6 tagja pozitiv, tehat f(¢) az intervallumban szigortian monoton névekve.

Az f(-1) = =2, f(0) = 2 értékekre tamaszkodva és linearis interpolaciot alkalmazva a t; = —0,5 kozelitéssel
probalkozunk: f(—0,5) = —0,125, eszerint a gyok nagyobb, mint ¢;. Viszont to = —0,4-et véve f(—0,4) = 0,256 > 0, a
gyOk kisebb, mint t5. Ismét lineéris interpolacioval a két utobbi értékre tamaszkodva to = —0,5+0,125/0,381 ~ —0,467
kinalkozik kozelitésnek, éspedig jonak bizonyul: f(—0,467) = 0,00067, tehat (4) gyokére t > —0,467.

Innen (2) alapjan z > 4,284. .., ugyanis az x = (t + 1)® + 4 4talakitds szerint ¢ > —1 esetén x monoton novekvs
fiiggvénye t-nek.

x keresett értéke 102 értékid jegyének tisztazasara tekintsitk még az f(—0,466... = f(—7/15) értéket: 2/3375 > 0,
tehat t < —7/15, ést = —7/15 esetén x = 3856,/900 < 4,285. Igy a kivant pontossiggal x = 4,28, ami valoban kielégiti

(1)-et, és tovabbi gydk nincs.
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Megjegyzés. Legyen (3)-ban

202 +4t+9=1y.

Ezt atrendezve a kapcsolatot kielégitd értékparokat a ¢, y koordinata—rendszerben az

Yy (t+1)?
7 772

egyenletd gorbe y = 0 feltételt kielégits pontjai dbrazoljak. Ez egy (—1, 0) kdzéppontu és az y tengellyel parhuzamos
f6tengelyt hiperbola felsé 4ga.
(3) jobb oldalanak képe pedig az

2 4

egyenlet parabola. A két gorbe az abra szerint ¢ = 0-nél, tovabba —1/2 és 0 kozott metszi egymast.
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