I. Grafikus megoldasban kiilon-kiilon elSallitjuk az (1), (2) egyenlet képét az x, y derékszogl koordinatarendszer-
ben, majd leolvassuk a két kép kozos pontjainak koordinatait. Az abszolut érték nem negativ, igy (1) bal oldalanak
egyik tagja sem nagyobb 6-nal, (2) bal oldalanak tagjai pedig nem nagyobbak 4-nél.

Legyenz —120,azaz 0 S x — 1 <6, 1 < 2 £ 7. Aszerint, hogy

z+y =0, illetsleg z+y =<0,
(1) igy alakul:
2e+y—7=0, ill. (z—-1)—(r4+y) —6=—-y—T7=0.

Az els6bol, x also és felss hataranak behelyettesitésével, z = 1 esetén y = 5, az x = 7 esetben pedig y = —7, ennélfogva
2 —1 2 0 mellett (1)-et a derékszogi koordinatarendszer

Pl(lu 5)7 P2(77 _7)7 PS(lu _7)

pontjai altal hatarolt P, P, és P, P; szakaszanak pontjai elégitik ki.
Hasonléan x — 1 < 0, élesebben —5 < x < 1 esetén az

xr+y=0, illettleg z+y=<0

tovabbi feltevés mellett az y = 5, ill. y = —5 — 2z egyenletbdl a Py Py, ill. P3P, szakaszt kapjuk, ahol Py (—5; —5).
Ezek szerint (1) képe a Py P, P3Py négyszog (ami nyilvanvaloan paralelogramma) keriilete.

Ugyanigy (2) képe a Q1Q2Q3Q4 paralelogramma keriilete, ahol Q1 (=6, 5), Q2 (2, 1), Q3 (2, —3), Q4 (-6, 1), az
oldalak rendre az z+2y—4 =0,z = 2, x+2y+4 = 0, x = —6 egyenleti egyenes részei. Ennélfogva az egyenletrendszer
megoldasait a két paralelogramma keriiletének két metszéspontjdhoz tartozé koordinatak adjak:

Mi-b6l: x = -2, y=—1;
My-b6l: © ~ —4,7,y ~ 4,3.

II. Szamitassal agy kereshetjiik a megoldast, hogy az abszolut értékben levé kifejezések minden lehetséges elGjelét
tekintetbe vessziik és a kapott gyokokre megvizsgaljuk, teljesiilnek-e ezek a feltételek. Ez az 2 +y < o +y + 1
egyenlGtlenség figyelembevételével is 12 eset megvizsgilasat kivanna. Csokkenthetjiilk azonban az esetek szamat, ha
el6szor csak © — 1 és y — 1 elGjelét vessziik figyelembe és minden esetben x 4+ y = a-ra keresiink egyenletet.

a) =1,y = 1. Ebben az esetben x + y = 2, tehat mindegyik abszolutértékjelben pozitiv széam all:

2x4+y="1,
r+2y=".
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Az egyenletrendszer megoldasa az Ry (T’ §> pont, nem tesz eleget az y = 1 feltételnek.
b) x 2 1,y < 1. Az ismert elGjeld tagok abszolut értékét képezve az

(3) lx+y+1=3+y



egyenletrendszert kapjuk. A méasodikbol kivonva az els6t
lt+y+1ll—|z+y=(x+y) —4

Bevezetve az a = x + y jelolést, az
la+1]—la] =a—4

egyenletet kapjuk. A bal oldal értéke —1 és +1 kozott van, tehat a értéke csak a (3, 5) intervallumban lehet, a és a+ 1
tehat pozitiv:
(a+1)—a=a—4.

Igy a = x +y = 5, ezt (3)-ba helyettesitve az Ry (2, 3) pontot kapjuk, de ez nem tesz eleget az y < 1 feltételnek.
¢) x <1,y 2 1. Az ismert abszolut értéki tagok elGjelét képezve

(4) |z +y|=5+x,
le+y+1=5—y.
E két egyenlet kiilonbsége az a = x + y jelléssel az
la| —Ja+1]=a

egyenletre vezet: a bal oldal, és igy a értéke is —1 és +1 kozott van, tehat a + 1 értéke a (0, 2) intervallumban van,
igy elGjele ismert:
la| = 2a + 1.

a nem lehet pozitiv, mert akkor a = 2a + 1, tehat a < 0; ezért 3a +1 = 0, a = —1/3. Ezt (4)-be helyettesitve az
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d) r <1,y < 1, a fentiekhez hasonloan
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Mo (—— > pontot kapjuk, mely eleget tesz feltevéseinknek, tehat megoldas.

lt+yl=5+=
(5) lz+y+1]=3+y.
E két egyenlet Gsszege az
la| +la+1]=a+38

egyenletre vezet, és mivel  +y < 2, a < 2. Ha —1 < a £ 2, akkor a bal oldal legfeljebb 5, a jobb oldal legalabb 7,
igy csak a < —1 lehet: —2a — 1 = a + 8, tehat a = —3, és (5) alapjan kapjuk a feltételeknek eleget tevsé My (—2, —1)
pontot.



