I. megoldas. Bizonyitasunk elvégzéséhez sziikségilink lesz a kdvetkezs egyszerd tényre: ha a ky és ko korck egymast
az M, N pontokban metszik, és ezeken tetszbleges m, ill., n egyeneseket fektetiink at, amelyek a kordket masodszor
rendre az My, Mo, ill., N1, N2 pontokban metszik, akkor M; Ny ||MaNo (1. abra.

1. dbra

Valoban, az NyMiM< = NoNM< = NoMoM<, tehat az N1 My, NoMs egyeneseket azonos forgatas viszi at az
M M5 egyenesbe, igy parhuzamosak.

Ratériink a bizonyitasra. Tilikrozziik @Q-t a feladatban szereplé k kornek az F ponton dtmeng e atmérgjére, a kapott
pontot jeldljiik Q'-vel (2. dbra).

2. abra

Messe az AQ’ egyenes k-t az S’ pontban: ez nyilvan az S pont e-re vonatkozé tiikdrképe. Megmutatjuk, hogy az
A, B, P, S’ pontok egy k; koron helyezkednek el. Ha S’ és P azonosak, ez nyilvanvalé. Ha kiilonbozdk, legyen ki a B,
P, 8" pontokon atmend kor, és messe ki-et a Q'S’ egyenes A*-ban. Fenti megjegyzésiink alapjan QQ'||BA*, és mivel
QQ'|EB, igy A" a BE egyenesen is rajta van, tehdt azonos a BE és Q'S’ egyenesek metszéspontjaval, A-val. A tehat
rajta van ki-en. Messe a BS’ egyenes k-t masodszor R'-ben. Ugyancsak a fenti megjegyzés alapjan AB||R'R, tehat R’
az R pont e-re vonatkozoé tiikorképe. Emiatt az R'S’ egyenes e-re vonatkozo tiikorképe az RS egyenes, és ez az e-re
szimmetrikus AFE egyenesbdl valoban a B pont E-re szimmetrikus B’ parjat metszi ki, amit bizonyitanunk kellett.
(Tusnddy Gabor)

Megjegyzések. 1. Bizonyitasunk fiiggetlen attol, hogy Q és R’ koziil melyik van kozelebb az AA’ egyeneshez. Nem
hasznéltuk ki sem az EB < FA, BP < BQ nagysagviszonyokat, sem azt, hogy B ugyanazon oldalan van E-nek, mint
A, tehat a szerkesztés e korlatozasok nélkiil érvényes. Ajanljuk az olvasoknak ezek atgondolasat.

2. Hasonloan szerkeszthets (és a szerkesztés helyessége hasonloan bizonyithato) a k kor e atmérdjének tetszSleges
E pontjdban emelt merdleges egyenes tetszéleges B pontjanak E-re vonatkozé B’ tiikdrképe, ha adott az egyenesen
az E-re szimmetrikus A, A’ pontpar (3. abra). Ha a szerkesztés vagy a bizonyitas soran két pont azonosnak ad6dik
a k koron, az altaluk meghatarozott egyenesnek a k kor e kozos ponthoz tartozé érintGjét tekintjiik. Ilyen esetben a
bevezetében megoldott segédfeladatban is meg kell engedniink, hogy az m, n egyenesek a ki, ko korok érintéi legyenek.

(T. G.)

YLasd: Czapdry Endre-Horvay Katalin-Reiman Istvdin-dr. Soés Paula: Geometriai feladatok gytjteménye, Tankényvkiado, Budapest,
1964, 872. feladat, 55. o.



3. dbra 4. dbra

Sokan szamitassal bizonyitottak az allitast. Ilyen a kovetkezs
IT. megoldas. Hasznaljuk a 4. abra szogjeloléseit. Az egyenlSen jeldlt szogek nyilvanvaléan egyenlsk. A B'A’S
haromszogbdl a szinusz tétel alapjan

I Al .Siani ’ .SinAPBQ
(1) A'B' = A'S mF —A'S AR T

Alkalmazzuk a korhoz htizott szeld és érinté tételét az A’, majd az A pontra, tovabba a szinusz tételt az ABP és AB'R
haromszognek (1)-ben szerepld alkotorészére:

A'E®  AE® AP-AR

A/ = = =
S A'Q A'Q AQ
. ABsin ABP<«  ABsin A’BQ<
sin APB< = 1P = AP ,
1 B'A B'A

sinAB'R<  ARsin ARB'«  ARsmA'QB<

Ezeket 0sszeszorozva ,
B — AB-B'A
A'Qsin A/QB<«’
sin A’ BQ<
és felismerjiik, hogy a nevezoben az A’QB haromszog BA’ oldala all. Atrendezéssel, majd mindkét oldalhoz 1-et adva
A'B"  AB A'A AN
B’A BA” B'’A BA”

eszerint B'A = BA’, és ez az allitast igazolja.
Michaletzky Gyorgy (Budapest, Piarista Gimn., III. o. t.)



