I. megoldas. Legyen az A és C csucs, tovabba az eltolodd EF egyenes tavolsiga a BD atlo egyenesétsl rendre
Mg, Me, . CEF és CBD hasonl6 haromszogek, ebbsl
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igy az AE'F héaromszog teriilete, mint = fiiggvénye:
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Ez masodfoku fiiggvény. Jol tudjuk, hogy minden (val6di) masodfoku fiiggvénynek van szélsé értéke, és annak
helyét megadja a fiiggvény két 0-helyének szamtani kozepe, ill. barmely olyan 2/, 2’ helyek szamtani kdzepe, amely
helyeken a fiiggvény egyenls értéket vesz fel. Esetiinkben a 0-helyek © = —m, és © = m,, tehédt a széls6 érték helye
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amennyiben ez a hely beletartozik az értelmezési tartomanyba:

0< 29 <me, azaz 0< w =m,, vagyisha m, <me.
Ez akkor teljesiil, ha C tavolabb van a BD atlotol, vagy legaldbb ugyanannyira van téle, mint az A cstcs.
Azt is tudjuk, hogy a masodfoku fiiggvénynek maximuma, ill. minimuma van aszerint, hogy egy a mondott ', 2"
helyek kozti helyen nagyobb, ill. kisebb értéket vesz fel, mint a két helyen felvett k6zos érték. Marmost —m, < 0 < mg,

és az x = 0 helyen fiiggvényiink értéke
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tehat zg-ban maximum van, ha m, < m..

Ha zy < 0, azaz m, > m., akkor hasonlé meggondolas szerint a 0 < = < m, intervallumban a fliggvény monoton
csokken, legnagyobb értékét az intervallum bal végpontjaban, = 0-ban veszi fel, ekkor az eltolodas folyaméan az AEF
haromszog a kiindulé ABD helyzetben vesz fel legnagyobb teriiletet. — Mas vizsgaland6 eset nincs, mert xg > m.
lehetetlen.
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II. megoldas. Messe az A-n at BD-vel parhuzamosan huzott egyenes CB és C'D meghosszabbitasat a By, ill.
D, pontban. Ekkor az AEF héromszog teriilete egyenlé a Dy EF héromszogével és fele akkora, mint a D1GEF =
P paralelogramméé, — G-vel jelolve az E-n 4t C'D;-gyel parhuzamosan hizott egyenes metszéspontjat B;Di-gyel.
Elég tehat a BD-vel parhuzamos egyenesek kiilonb6z6 helyzeteihez tartozoé ilyen paralelogrammak koziil keresni ki a
legnagyobb teriiletiit.

Az egyenes egy C-hez kozelebbi helyzetéhez tartozo, megfelels paralelogramma, legyen D1G'E'F’ = P', EF és
E'G’ metszéspontja pedig H. Ekkor P’-bél az E'F'F H paralelogramma nytlik ttl P-n, viszont az utébbibol EHG' G-
t nem fedi le P’. Hasonlitsuk 6ssze e két paralelogramma teriiletét. Toljuk el G'G-t D1Bi-en a JB; helyzetbe, FF'-t
pedig D1C-n a KC helyzetbe. Ismét paralelogrammaékat kapunk, tehat H, J, K egy a B;C-vel parhuzamos egyenesen
van. P’ teriilete CK HE' teriiletével nagyobb, viszont By EHJ teriiletével kisebb, mint P teriilete. Az emlitett két
paralelogrammanak a B1C' egyenesre merdleges magassaga egyenld, igy az els6 aszerint kisebb teriilet a méasodiknal,
egyenlS vele, vagy nagyobb néla, amint CE’ kisebb B;E-nél, egyenls vele, vagy nagyobb néla, ez pedig attol fiigg,



hogy E'F’ messzebb van-e C-t6l, mint EF az A-tol, vagy ugyanakkora tavolsagra vannak, vagy EF van kozelebb
A-hoz mint E'F" a C-hez. Ugyanezt mondhatjuk tehat a P’ P paralelogrammak és az AE'F’, AEF haromszogek
teriiletérdl is.

Eszerint a C csticsbdl inditva a BD-vel parhuzamos egyenest, az AEF haromszog teriilete né, mig el nem éri az
egyenes BD-t, ha ez C-t6l legfeljebb akkora tavolsagra van, mint A-t6l; ha viszont A-hoz van koézelebb, akkor addig
novekszik a haromszog teriilete, mig az egyenes egyenls tavolsagra nem lesz C-t6l és A-tol; tovabb kézeledve A-hoz
a teriilet csOkken. A legnagyobb teriiletet tehat a BD &tld szolgéltatja, ha ez C-t6l legfeljebb akkora tavolsagra van,
mint A-t6l, viszont a két mondott cstcstol egyenls tavolsagra levs egyenes, ha BD kozelebb van A-hoz, mint C-hez.



