I. megoldas. Az utolsé napra maradt n érembdl kiszamithatjuk, mennyi maradt az el6z6re, abbodl az el6zé nap
kiadott érmek szamat, és igy haladva végiil a versenyen kiadott Gsszes érmek szamét. Altalaban, ha a k-adik nap
reggelén my, érem volt és a nap folyaméan di érmet adtak ki, akkor

o= k+ TR
7
1 6
(1) mk_,_lzmk—dkzmk—k—?(mk—k):?(mk—k).

Innen my-t kifejezve my1-gyel és a 7/6 tortet g-val jelolve
mg =k 4+ qgmpy1.
Igy kapjuk sorra, hogy
My =1, Mp_1=M—1)4+qn, myp_o=n—-2)+qn—1)+¢n, ...,
végiil az Osszes (az els6 reggel még ki nem osztott) érmek szama
m=m;=14+2¢+3¢+...+ng" %

Ezt az Osszeget egyszertibb alakra hozhatjuk gy, hogy eggyel-eggyel kevesebb tagi mértani sorokra bontjuk, és e
sorozatokat egyenként Osszegezziik:

gt —1
l+q+@+...+¢" > +¢" " = PR
nl_l n __
q+q2+...+q"72+q"71=q-q _4d q7
g—1 g—1
n—2 1 n _ 2
P+ +qn2+qn1:q2.q _4d qj
q-—1 q-—1
qn—2+qn—1 n—2 q2_1:qn_qn 27
q—1 q-—1
qn—l_ n—l_q_l qn_qn—l
q-—1 q—1

Az egymaés utani Osszegek nevezdje és szamlalojanak els6 tagja egyenld, mésodik tagjuk pedig rendre a fenti els6
sorozat megfelel§ tagjanak (—1)-szerese. Igy az Gsszegek Gsszege, g értékét visszairva és 6" '-nel bovitve

_ _ 1 q" —1
— n_ (1 2 o n—2 n—1y] _ n o —
m q_lmg I+tg+¢+...+¢" " +4q")] gj7<nq q_1>
ng"tt—(n+1)¢"+1 n-7"T—(n+1)7"-6+6"T1 T (n—6)
(q _ 1)2 gn—1 gn—1

Az utolso alak elsé tagja egész szam kell, hogy legyen. Mivel 7" és 6"~ ! egymashoz relativ primek, azért

n—=~6
(3) e

egész szam. Azonban itt a szamlalé kisebb a nevezénél, ugyanis n — 1 > 0, s igy
6"t —1=(6-1)(6""2+6""+...+6+1)>5-(n—1),
(a zardjelben minden tag helyébe 1-et irtunk). Innen
6" ' >14+5n—1)>n—1.

Masrészt n legalabb 6, hiszen 6-szorosa az n — 1-edik napon az n— 1 érem kiosztasa utan maradt érmek hetedének (ami
szintén egész kell, hogy legyen). A (3) szam tehéat nem negativ, 1-nél kisebb és egész, igy 0-nak kell lennie. Eszerint
n = 6, és az érmek szama (2) alapjan 36 lehet csak. Ez meg is felel, mert ekkor az egyes napokon kiosztott érmek
szama

36 -1 36 —6—2 36—-2-6-3
14+ ——= 24+ —-—— = - - Y-
+ - 6, + - 6, 3+ - 6,
~3.6—-4 —4-6—
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II. megoldas. Keressiink Osszefliggést két egymdas utani napon kiadott érmek szama kozott. A fenti jelolésekkel
(1) alapjan

Mg 6 . _ ME—1 6 6
dk—7+?ka 18y dkfl_ 7 +7k 77
ezekbsl
- mrg—1 — Mg 6 N dk—l 6
i1 = di = 7 T T
7
(4) dp—1 = Edk —1.

7
Marmost d,, = n, igy d,—1 = 5 n — 1, és ez egész szam, tehat n oszthatd 6-tal. Mivel n > 1, azért n > 6. Jeloljiik

a nem negativ n — 6 szamot a-val, igy (4) alapjan

7 7
dn_lzg(a—f—G)—l:EO{—f—G,

7 2 7 n—1

d; csak gy lehet egész szam, ha a = n — 6 oszthato 6" '-nel. Ez csak a = 0 esetén lehet lehetséges, hiszen

n—1

6 —
a:n—6<n—1<1+6...+6"_2:ﬁ<6"_1,
igy a megoldas: « =0, n=6,d; =dy = ... =dg = 6, és m = 36.
Tusnddy Gabor



