Csak a paratlan n indexekkel foglalkozunk, hiszen minden péaros n esetén a feltevés miatt ¢, > 0. Az a1, a9,...,as
szamok kozott van vegyesen pozitiv is, negativ is, kiilonben a ¢,, sorozatnak egyetlen tagja sem lehetne 0. Az Gsszeg

kommutativ tulajdonsaga alapjan valaszthatjuk az indexeket tgy, hogy |ai|, ..., |as| k6z6tt nincs nagyobb, mint |as|
— tehét ag # 0 —, tovabba, hogy az ag-cal ellentétes el§jeld tagok abszolut értékei kozott nincs nagyobb, mint |az|. Igy
egyrészt ay # 0, masrészt |az| < |ag|. Megmutatjuk, hogy itt egyenlGség all, vagyis a7 = —asg, ar + ag = 0.

Az eddigiek alapjan ¢, igy alakithato:
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ahol ay/ag = q < 0. Ez a hanyados egyik a;/ag-nal sem nagyobb, ha i = 1,2,...,6. Masrészt paratlan n esetén az
y = " fliggvény monoton névekvs, ezért a nagy zardjelben az elsé 6 tag mindegyike helyére a hetedik tagot irva a
kifejezés értéke csokken, vagy valtozatlan marad:
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Ha marmost |a7| < |ag|, akkor n ndvekedésével a jobb oldal masodik tagja né — mert negativ, és abszolut értékben
csokken —, ezért egy bizonyos ng kiiszobértéket atlépve a jobb oldal értéke mindig pozitiv, tehat a bal oldalé is. Valoban
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hiszen ekkor 0 < |q| < 1, és gy 1g|g| < 0, tehat kiiszobértékként megfelel
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ahol a szogletes zardjel a benne all6 hanyados egész részét jeloli.

Ezek szerint minden az no-nél nagyobb index esetén (2) bal oldala pozitiv, és (1) szerint ¢, ugyanolyan elGjeld,
mint ag, nem lehet tehat végtelen sok olyan n, amelyre ¢, = 0. Igy valéban |a7| = |ag|, amint allitottuk, és minden
(péaratlan) n-re a7 + ag = 0, ennélfogva

cn=afl +aj+...+ag.

Ha marmost aq, as, . . ., ag kozoétt nincs 0-t6l kiilonbo6z6, akkor minden paratlan n-re ¢, = 0, és a kérdésre a valaszt
megadtuk. Ha viszont a feltevés az aq, aq, ..., ag szdmokra is teljesiil, meggondolasunkat és megallapodasainkat n = 8
és 7 helyén n = 6-tal és 5-tel, majd sziikség esetén 4-gyel és 3-mal ismételve kapjuk, hogy a5 + ag = 0, ill. ag + a4 = 0,
ennélfogva minden pératlan n-re ¢, = a} + aly. Es ha még a;, as koziil sem mindegyik 0, akkor barmely olyan n-bél,
amelyre ¢, = 0, adodik ay = —a} és aa = —ay, hiszen paratlan kitevs esetén a gyokvonas (a valds szamok korében)
egyértelmi, és ekkor minden n-re ¢, = 0. Igy minden esetben minden paratlan n-re teljesiil ¢, = 0.
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