I. megoldas. Ha létezik megfelels a, b szampér, akkor az a/b = r hanyados is racionélis szam. (Nem lehet b = 0,
mert igy (1) nem teljesiilne, hiszen bal oldala csak 2 lehetne.) a = br helyettesitéssel (1) igy alakul:

r+1 r
+ =b.
r r+1
Es innét azonnal latjuk, hogy r = 0 és r = —1 kivételével minden racionalis szam megad egy megfelels b, a szampart:
1 2
b=T+ L, a=r+1+ L
r r+1 r+1
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Megjegyzés. A fenti megoldasnal valamivel még egyszertibb a kovetkezs. A bal oldal két tagja raciondlis szam és
egymas reciproka (igy egyik sem lehet 0). Pl. az els6t r’-vel jelolve

1 b
2) b=r'+—, ahol 27— 1gy
T a
1 1 1
(3) a_rl_l'b_r/_1<T/+F)’har,?ﬁl'

Ha 1’ a 0-t6l és 1-t61 kiilonboz6 racionalis szam, akkor (2) és (3) racionélis b-t és a-t ad. (Az is lathato, hogy megkaptuk
az Osszes raciondlis megoldast.)

II. megoldas. A torteket eltavolitva és a szerint rendezve (1) igy alakul:
(4) (2 —b)a* + b(2 — b)a + b* = 0.
b szamara csak olyan érték hasznéalhato, amelyre a diszkriminans r; négyzetgyoke raciondlis szam:
D =0*(2—b)> —4(2 - b)b% = b2(b* — 4) =12,
azaz

V¥ —4=r3,

(5) b =r3 +4,

ahol ro ugyancsak racionalis szdm.

Egész szamokban keresve megoldast, csak 7 = 0, b*> = 4, b = 42 jon széba. Azonban b = 2 a (4)-gyel ellentmondasra,
vezet; b = —2 esetén a = 1 az egyetlen gyok, igy az a, b = 1, —2 szdmpér megoldas, és méris kimondhatjuk, hogy a
kérdésre a valasz igenld.
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Megjegyzések. 1. Altaldban a racionalis b-t és ro-t B/N, ill. R/N alakban keresve, ahol B, R, N egész szamok, (5)
a kovetkezGbe megy at:
R? + (2N)? = B~

Eszerint minden pitagoraszi szdmhéarmas szolgaltat egy-egy racionalis megoldast:

w2 1+ 02 w2 — 02 w2 4 02
) ro = y @ e =

b=

uv v(v —u)’

ahol u, v egymastoél és 0-t6l kiillonb6zs egész szamok.
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2. Egyetlen a, b szampéart azonban kénnyebben kaptunk volna (4)-nek b szerinti rendezésébdl kiindulva:
(1 —a)b® +a(2 —a)b+2d* =0,

ugyanis ez az egyenlet a = 1 esetén els6fokava egyszertisodik, és igy megoldéasa raciondlis: b = —2.



